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Zadanie 1. Znajdź wartości, wektory i podprzestrzenie własne macierzy

A :=


2 1 −3 7
0 4 4 −1
0 0 2 1
0 0 0 2

 .

Zadanie 2. Oblicz wartości i wektory własne macierzy

Jx :=
~√
2

 0 −i 0i 0 −i
0 i 0

 , Jy :=
~
2


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3 0 0
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√
3 0 −2i 0
0 2i 0 −i

√
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0 0 i
√
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 .

Zadanie 3. Niech ϕ(λ) będzie wielomianem, a F ∈ EndV, Dowieść, że jeśli ϕ(F ) = 0, to każda
wartość własna λ operatora F , spełnia równanie ϕ(λ) = 0.

Zadanie 4. Dane dwa odwzorowania liniowe F,G : Cn → Cn mają n liniowo niezależnych wspól-
nych wektorów własnych e1, . . . , en. Pokaż, że FG = GF .

Zadanie 5. Dana jest macierz

A :=
(
2 −1
1 2

)
Znaleźć wartości własne i wektory własne macierzy A w przypadku gdy A jest macierzą nad ciałem
a) R, b) C.

Zadanie 6. Zbadaj, czy w R3 istnieje baza złożona z wektorów własnych macierzy:

a) A :=

 2 −1 2
5 −3 3
−1 0 −2

 , b) B :=

 −1 3 −1−3 5 −1
−3 3 1

 , c) C :=

 0 1 0
−4 4 0
−2 1 2

 .

1


