Algebra z geometrig 2012/2013
Kartkowka V

Zadanie 1. Niech f: M — N bedzie dowolnym surjektywnym odwzorowaniem liniowym. Udo-
wodnij ze odwzorowanie transponowane fI: N* — M* jest injektywne. Niech V := Ry[z] bedzie
przestrzenig rzeczywistych funkcji wielomianowych nie posiadajacych stopnia wiekszego niz 2. Pokaz
ze funkcjonaly liniowe w® € V* (i = 0, 1,2) okre$lone wzorem

w'(v) = (i) — v(4), vev,

tworza baze przestrzeni V*. Znajdz baze E przestrzeni V do ktérej {w!,w? w?} jest baza dualna.
Oblicz macierz endomorfizmu f € End(V') danego wzorem (f(v))(z) = v'(z) 4+ v(x) w bazie E oraz
macierz endomorfizmu transponowanego f7 € End(V*) w bazie {w!, w? w?3}.

Zadanie 2. Dana przestrzen C* ze standardowym iloczynem skalarnym, znalezé baze ortonormalng
podprzestrzeni generowanej przez wektory
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