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ALGEBRA IR

Ciala i wielomiany

Javier de Lucas

Cwiczenie 1. Zaléz, 7e (F,+,-,1,0) jest cialem i o, 8 € F. Ktére z nastepujacych
wiasciwosci sa prawda?

1. 0-a=0.

2. (-1)-a=—a.

3. Kazdy element zbioru F ma tylko jeden element przeciwny.

4. Kazdy element o # 0 zbioru F ma tylko jeden element odwrotny.
5. (—a) - (—=B) = - B.

6. 1+1#0.

7. Jezelia #0188 #0,toa- 5 #0.

Cwiczenie 2. Udowodnij, ze (Zy,+,-,1,0) jest cialem wtedy i tylko wtedy p jest liczba
pierwsza.

Cwiczenie 3. Niech (F,+,-,1,0) bedzie cialem. Funkcja wymierna o wspélezynnikach
w F nazywamy formalny napis postaci

fi(X)

f2(%)

gdzie f1(X) 1 fo(X) sa wielomiany o wspétezynnikach w F i fo(X) # 0. Ponadto, méwimy,

ze f=g,gdy fi(X) g2(X) = g1(X) - fo(X). Zbidr funkcji wymiernych mozna wyposazy¢

w dodawanie i mnozenie

hi(X) - g2(X) + ha(X)1(X)
ha(X) - g2(X) :

F=

_ (X)) - 91 (X)

hteF = ha(®) - (3

h-g
Udowodnij, ze zbior funkcji wymiernych o wspélczynnikach w F jest cialem wzgledem
tych dziatan.
Cwiczenie 4. Dane wielomiany

AE) =X +X+ X432 +X+1,  HX)=X+1, fHX)=x*-1

w R[X], oblicz reszte podzielenia f; przez f» i f3 za pomoca twierdzenia dzielenia wielo-
mianéw. Oblicz reszte gdy zakladamy, ze fi, fo, f3 € Z5[X].



