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ALGEBRA IR

Anihilator i iloczyn tensorowy

Javier de Lucas
W nastepujacych zadaniach uogdélnie zaktadamy, ze wszystkie podprzestrzeni naleza
do przestrzeni wektorowej skonczonego wymiaru.

Cwiczenie 1. Dane przestrzeni wektorowe C° i podprzestrzen liniowa

)

oblicz Y° i dimY°. Sprawdz, ze dimY° = dim C° — dim Y.
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Cwiczenie 2. Niech Y1, Y, beda podprzestrzeniami przestrzeni wektorowej V. Udowod-
nij, ze: a) (Y1 +Y)° =Y NYY, b)Y =Y, ¢) Jezeli V1 C Vs, to Yy C YP, d)
(Y1NYy)° DY 4+ YP gdy dimV =00 i (Y1 NY2)° =YL 4+ Yy gdy dimV < cc.

Cwiczenie 3. Niech Wy, W, beda podprzestrzeniami przestrzeni R® postaci

Wi = {[z1, B; T3, T4, 25)T € R® : 2y + 29 + 23 = 0,21 + 225 + 325 = 0},
Wa = {[Il,x2,$3,x4’x5]T €R®: 2y + x5 = 0,2 + 5 + 375 = 0}.

Oblicz W2, W, W + We, Wi N Wa i (Wi N Wa)° i (W + Wa)°.

Cwiczenie 4. Niech V bedzie przestrzenia wektorowa skonczonego wymiaru nad R.
Udowodnij, ze dim¢ VC = dimg V.



