Ry L'\k F
\\\«fi%‘fz_y@
==

N Ny
VRS TErwARLAY

ALGEBRA IR

Wielomiany i liczby zespolone (II)

Javier de Lucas

Cwiczenie 1. Dane wielomiany o wspoélczynnikach rzeczywistych

P(X) =X+ (a-1)X+(b—a—6)X+ (=b—6a)X — 6b.

Py(X) = X*—4X +3,
ustal a,b € R, zeby P;(X) bedzie podzielny przez Py (X).

Cwiczenie 2. Niech P(X) bedzie wiclomianem o wspétezynnikach rzeczywistych. Udowod-
nij, ze P(X) jest podzielny przez (X—a)* wtedy i tylko wtedy gdy wielomiany d’ P(X)/dx!,
dlai=0,...,k, sa podzielne przez (X — a).

Cwiczenie 3. Za pomoca algorytmu Euklidesa dla wielomianéw, znajdz najwickszy
wspoélny dzielnik wielomianéw

)P (Xp=X4 Boxd 1 8x2 108412,  PhiesEoixa 2
DPa(Fp2 AL 16, 0 Py = XV BX? + 24F%%F 32X + 16,
OPs(X) =X+ X+ X3+ XX+, Pe=X+X2+X+1,
DB (X)) ="+ X+ X422 +%+1,  Pe=X+x+¥¥+22+x4+1

Cwiczenie 4. Wykazaé, ze dla w € C, |w| =1 oraz w # 1, réwnanie

; = w
r—1

ma doktadnie n pierwiastkéw rzeczewistych. Wyznaczy¢ te pierwiastki.

Cwiczenie 5. Udowodnij, ze

(a) Z ( Z ) cos(kop + o) = 2" (cos g)ncos (ng + a) ;

(b) Zn: ( Z ) (—=1)"* cos(kep) = (2 sin g)ncos (g(go + 7r)> :
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Cwiczenie 6. Udowodnij, ze dla liczb zespolonej z # —|z|] mamy, ze

Azt
Ve =V

Korzystajac z tego, oblicz rozwiazania réwnan

—(7—31) + (8 —9i) =0, 23~ 2?4 (7T-4)z—6—6i=0.



