
ĆWICZENIA Z MATEMATYKI I

Powtórka przed kolokwium

J. de Lucas

Ćwiczenie 1. Dane wektory

x = (2, 3, 4), y = (3, 2, 1), z = (4, 2, 3)

sprawdź czy te wektory sa̧ liniowo niezależne. Oblicz objȩtość równoleg lościanu zbu-
dowanego z tych wektorów oraz powierzchni ich ścian. Oblicz ka̧ty miȩdzy wektorami.

Ćwiczenie 2. Udowodnij przez indukcje:

a)
n∑

k=1

k4 =
n(n + 1)(2n + 1)(3n2 + 3n− 1)

30
, b) 10n − 1mozna podzielic przez 9.

c) 106n − 1mozna podzielic przez 7.

Ćwiczenie 3. Niech A bȩdzie zbiorem punktów (x, y) dla których x2 +y2 < 1, B bȩdzie
zbiorem punktów, dla których x2 + y2 < 4, C bȩdzie zbiorem punktów, dla których
(x− 1)2 + y2 < 1. Znaleźć zbiory

A ∪B, A ∪ C, A ∪B ∪ C, A ∩ C, A\B, A ∩B ∩ C.

Ćwiczenie 4. Określ naturalna̧ dziedzinȩ funkcji

a)

√
x− 2

√
x− 1, b)

√
(x− 1)(x− 2)(x− 3)(x− 4)(x− 5) c)

√
log3

(
1− 3x

x + 2

)
.

Ćwiczenie 5. Znaleźć funkcjȩ odwrotna̧ do

a)f(x) =
2x

1 + x2
, (Df = [1,+∞)), b)f(x) =

2x

1 + x2
, (Df = [−1, 1]).
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