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Zadanie 1. Niech X bedzie zbiorem i (Y, €) bedzie przestrzenia mierzalna. Dane 7' : X — Y,
wykaz, ze T~(€) to o-algebra podzbioréw dziedziny D(T) funkcji T. Jezeli D = X, to T~1(€) jest
o-algebra X.

Zadanie 2. Dane funkcje f,g: R — R. Wykaz, ze jezeli f i g sa Bgr-mierzalne, czyli mierzalne w
sensie Borela, to g o f tez. Udowodnij, ze jezeli f jest 91;-mierzalna na R i g jest Br-mierzalna, to
go f jest M -mierzalna.

Zadanie 3. Niech f : R — R bedzie Bgmierzalng funkcjg na D € Bgr. Wykaz, ze jezeli zmienimy
wartosci f w przeliczalnym zbiorze Dy C D, to f jest jeszcze Bg-mierzalna.

Zadanie 4. Niech f : R — R bedzie 9ty -mierzalna na D € 9. Wykaz, ze /| f| jest M -mierzalna.

Zadanie 5. Niech f : R — R bedzie rosngca funkcjg. Wykaz, ze f jest Br—mierzalng funkcja na
D € By, wicc, M -mierzalna.

Zadanie 6. Dane dwie przestrzenie topologiczne (X, Dx) i)Y, Dy). Wykaz, ze jezeli T : (X, Dx) —
(Y, Dy) to homeomorfizm, wtedy T~ (By) = Bx i T(Bx) = By

Zadanie 7. Niech f : D C X — R bedzie A-mierzalng funkcja na D € A na mierzalnej przestrzeni
(X, A, ). Dla My, My i My < My zdefiniujemy

M, f(z) < M,
g(@) = f(x), M < f(z) < My,
Mg, x> M.

Wykaz, ze g jest mierzalna na D.



