
V seria zadań z matematyki IIA

1. Zbadać zbieżność punktow ↪a i jednostajn ↪a nast ↪epuj ↪acych ci ↪agów funk-
cyjnych

(a) fn = x+ e−nx

n

(b) fn = x
1+n2x2

(c) fn = nx
n3+x2

2. Wyznaczyć funkcj ↪e graniczn ↪a dla ci ↪agu funkcyjnego {fn} zadanego na
R wzorem

fn(x) = nx sin
x

n

Zbadać charakter tej zbieżności na zbiorach R, R+ oraz na przedzia lach
postaci [0, a], gdzie a > 0.

3. Pokazać, że szereg funkcyjny

∞∑
n=1

1

2n−1
√

1 + nx

jest zbieżny jednostajnie na przedziale [0,∞).

4. Zbadać zbieżność szeregów funkcyjnych

(a)
∑∞

n=1
1

n2(1+n2x2)
, x ∈ R

(b)
∑∞

n=1
sinnx

3√n4+x2
, x ∈ R

5. Funkcja f jest określona na R wzorem: f(x) =
∑∞

n=1
1

n4+x2 . Pokazać,

że funkcja f jest ci ↪ag la na R i obliczyć
∫∞

0
f(x)dx.

6. Wyznaczyć promień zbieżności szeregów funkcyjnych

(a)
∑∞

n=1 n!xn

(b)
∑∞

n=1
(n!)2x2n

(2n)!

1


