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Podprzestrzen wektorowa, baza, suma prosta i wymiar
Javier de Lucas
Cwiczenie 1. Niech W = {(x1,29,73) € K3 : 23 + 23 + 22 = 2129 + Tox3 + 7371}

Czy W jest podprzestrzenia gdy K = R? A kiedy K = C? Podaj wymiar W gdy jest
podprzestrzenia.

Cwiczenie 2. Niech W = {w € Ry[X] : w(—=1) = w(1),,w'(—=1/v/3) + w'(1/v/3) = 0},
gdzie w’ to pochodna wielomianu w i Ry[X] to przestrzen liniowa wielomianéw az do
stopnia 4. Sprawdzi¢, ze W jest podprzestrzenia przestrzeni wektorowej Ry[X], znalezé
jakas baze W i obliczy¢ dim W.

Cwiczenie 3. Niech W = {w € Ry[%X] : w(—p) = w(p);,w' (1) + w'(=1) = 0} dla p € R.
Sprawdzi¢, ze W, jest podprzestrzenig przestrzeni wektorowej R,[X], znalez¢ jakas baze
W i obliczy¢ dim W),. Dodatkowo, uzupemij baze W do bazy R4[X].

Cwiczenie 4. Dane przestrzenie liniowe R* i Rs[X], zdefiniujemy ® : R* — Rs[X] postaci
®(a,b,c,d) = [®(a) + B(b) — B(c)]X* + B(H)X? + [D(c) + (a)]X + (d).
Czy @ jest izomorfizmem?

Cwiczenie 5. Dana przestrzen liniowa K7, macierzy m x n o wspélczynnikach w ciele K,
rzad macierzy to maksymalny zbidr liniowo niezaleznych kolumn. Oblicz rzad macierzy
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o wspoétczynnikach w R.
Cwiczenie 6. Podaj baze podprzestrzeni Vi, Vs przestrzeni R® postaci

Vi=«4(0,i1, 2 3, 1 (04, 3,4,0), (04,9413, 3)),
‘/2 - <(17 172737 1)7 (17073747 0)7 (1727 17272)7 (37 _177797 _1)7 (07275777 1)>

Oblicz Vi + Vo, Vi N V5 i sprawdz, ze

dim(V; + V) = dim V; 4 dim V5 — dim(V; N V3).



