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Przestrzen dualna, annihilatory

Javier de Lucas

Cwiczenie 1. Sprawdz, czy nastepujace odwzorowania sa formami liniowymi:
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Cwiczenie 2. Dana jest przestrzeri liniowa M (R) macierzy 2 X 2 o wspélezynnikach w
R. Oblicz baze dualna bazy

|1 Q = | 0=l =1 1 w1l 0
my = 0 1 S BT = & i , Mg = 11 Sy (= 11 .

Cwiczenie 3. Dana jest przestrzen C°([—1,1]) funkcji ciagtych na [—1,1]. Dane sa
podprzestrzenie P = {f € CO((—1,1))| f(z) = f(—2)}, N = {f € CO[—1, 1))| f(x) =
—f(—z)}. Dowies¢, ze P & N = C°([—1,1]). Skonstruuj podprzestrzeni By, By C
[CO([—1,1])]* takie, ze

f€P<—>w1(f):O‘v’w1€Bl, fEN(—)LUQ(f):OVWQGBQ.

Cwiczenie 4. Dana jest podprzestrzen R,,[-] wielomianéw o wspétezynnikach w ciele R
stopnia mniejszego/réwnego n. Dana jest baza Py = 1,..., P, = t" wielomianéw R,,[].
Zbuduj baze dualna.

Cwiczenie 5. Dana jest podprzestrzen V przestrzeni liniowej £. Udowodnij, ze zbior
V° wszystkich form liniowych w € E* takich, ze w(V) = 0 jest podprzestrzenia liniowa
przestrzeni E*. Jezeli dim F < oo, wykaz, ze dim V° = dim £ — dim V.

Cwiczenie 6. Dane sa podprzestrzenie V, W przestrzeni liniowej E. Udowodnij, ze
(V+W)=venwe, Ve+Wwec(VnWw)e, Vcve

Jezell dim E < oo, to V=V iVe4+We=(VNnW)e.



