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Ekstrema funkcji i funkcji uwiklanych. Ekstrema zwigzane.

Javier de Lucas

Cwiczenie 1. Znalez¢ ekstrema funkeji: p(xq,...,2,) =21+ 220+ -+, + xil + x—lg +
cee ml

Cwiczenie 2. Znalez¢ odleglo$é punktu A = (0,0,0) od powierzchni okreslonej réwnaniem
y=1xz—3.

Cwiczenie 3. Obliczy¢ macierz Jacobiego superpozycji odwzorowan
S:R >t (tlog(l+1t*)) € R?, T:R?*3 (z,y) — (sinz, e 1) € R,
i sprawdzi¢, ze [(T o S)]"; = >, (T") 1(S")* ;.

Cwiczenie 4. Znalezé¢ i zbadaé punkty krytyczne funkcji z : O — R okreslonej w
obszarze O = {(z,y) : x,y > 0} niejawnie réwnaniem: F(z,y,z) = (z + 2)(y +

A(1+2) =3
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Cwiczenie 5. Znalez¢ punkty krytyczne funkcji (z,y) — z(z,y) opisanej niejawnie
réwnaniem 62° — 7(x® — 3x)z + (22 + y)? = 20.

Cwiczenie 6. Rozwazmy funkcje H : R* — R3 postaci
H(z,y,2,t) = [z +y+z+t =100 T * + 22 11 =30,2° + 4 + 22 + 3 — 100]7,

Warunek H = 0 okresla y,z,t jako funkcje zmiennej x. Znalezé y'(r) w punkcie
[1,2,3,4]T.



