Matematyka I — lista zadani nr 10.

1 Calki - proste podstawienia

Uzywajac stosownych podstawien,bliczy¢ calki:
1. /L dx;
1+ a2
x
2. / dx;
N
. /yce’g”2 dz;
. /xzex?’ dz;
/ dz
(2x — 5)%’
. / V(7 —22)8 da;
) /x3\3/2 + ztdx;
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. /sin5xcosxdx;
9. /sin7:ccos?’xdx;

10. / cos® z cos 2z dz;

sinx

' vcos? x

12. /COS 3z dz;

11 dz;

13. /sin(2 — 4x) dx;

14./ lnxdx;
x

15 /de;
1+ 22
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(arcsin x)
16. /7 dx;
V1—a? !

17. /cos e dy;



18./ © dr
er 4+ 1

19 sin 2x

.| —————dz;
14cos?2z '

20. /ctgx dx;

21. /am dr;

22, /(lnx) da:

X

2 Calkowanie przez cze$ci
Wykorzystujac metode catkowania przez czedci, obliczy¢ calki:

23. /xQeI dz;

24. /arctg:vdx;

25. /arcsinmda:;

26. /xlo In z dz;

27. /x(lnx)Q dx;

28. /e‘” sinbx dzx, (a,b — stale), a przy okazji:

29. /e‘“” cos bx dx;

30. /xarctgxdx;

31. /xsin 2z dx;

32. /a:5"” dz;

33. /ln(x2 + 1) dz;

34. /xarctgxd:z:;

35. /(arcsin x)? d;
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/sin(ln x)dz;
/cos(ln x) dx;

3 Calki wymierne

Obliczy¢ calki:
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202 — 3x — 2

/x5+x4—8d
-
x3 — 4 ’
3 —1

) 4xd — o

dx;
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/x—dx;

/ 322 +1 do
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'/1—x4dx;

/ zt+1
-4+ —1

/ (x — 1)Z<£L'2 - 1)

dx;

/ x3 —6 q
) o2t + 622+ 8

1
. —dz:
/1+x4 ot

1
/ (24 1)(2? + 2) d
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4 Calki z funkcji trygonometrycznych

Obliczy¢ calki:

/ sin® z cos?® z dz;
/ sin” z cos” z dz;
/ sin® z cos® x dz;

/ sin® z da;

/ cos® z dz:;
Sh_sa.

Cho.
3

sin® x
/ I dx;

cost

1

/7, dz;
sin z cos x
1

dx;

/cos?’a:

1
/.37(133;
sin® x cos x

.4
sin® x
/ 5 dz;
cos? x
1
———duz;
/sin4xcos4x
. /tg?’a:da:;
1
/ 5 dr;
tg °x

1
. — duxz;
/4—3Sinx ot

2+sinx

2 —coszx
1
J——
a+bcosz

./dx;

dx;

Niech S,, = [sin"

Niech C, = [cos"

xdz, n € N. Napisa¢ wzor rekurencyjny, wyrazajacy S, przez

xdz, n € N. Napisa¢ wzor rekurencyjny, wyrazajacy C,, przez

a>b>0;
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5 Calki wymierne z R(x

,vVar?+bx + c)

Obliczy¢, stosujac podstawienia Eulera lub inne sposoby:

1
e — |
/x\/2+x—m2 v

/x—dx’
V1 —2x — 22

/m

2 + 22

Va2 4+ 2z +2
/—2 dx;
x

?

z—1

) /\/x2+x+1dx;

2y/2x%2 — 22z + 1

x
J——
Va2 +4xr+5

1

/(:E2+x—|—1

War2+x—1

1
d
/xz(x+\/1+x2) !
/\/3x2—3x+1dx;

3z
S |
/\/x2—0—4x+5 v

6 Calki wymierne z R |z,

dx;

axr +b
cr +d
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) / L dx;
V@ —1)3(z +2)

/mf/ﬂ—mdx;
[

x
* dx;
x

7 Calki z funkcji hiperbolicznych
/Coshxdaz;
/ ;2 da;
cosh “x
/sinh Srda;
/sinh 20 da;

) /vtanhx dx;



