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CWICZENIA Z MATEMATYKI |

Pochodne
J. de Lucas

Cwiczenie 1. Oblicy¢ pochodne nastepujacych funkeji:

— gin <% cos %
1. f(x) = sin {% cos 1

)

)
3. f(z) = xsine
4. f(z) = tan(ﬁ:l)l2
5. f(x) = arctanx
6. f(z) = arcsinz
7. f(z) = arccos z*
8 fla) = e
9. f(z) = 2% +sinx
10. f(z) =e™*
11. f(l') — 6sinxcosgc
12, /(@) = exp (£25)

13. f(z) = a(z* + Inz + e T2H4)
4. f(x) = % +e\/x + e*2x

15. f(flf) — z2+sinz

Cos T

16. f(z) = tnotise
17. f(z) = sinh {2
18. f(z) = tanh {££

19. f(z) = =2

1+2+22
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Rozwigzanie:

L f(x) = z—1)2

2. f(z) =52+ 152° + 4o + 1+ &

3. f'(z) = sine® + x cose”

2sec? (=L
4, f/(l') = ($£1g6)42-1)
5. f'(x) = 52
6. f'(2) = =

S 70 =
9. f'(x) =2z + cosx

10. f'(x) = —2ze™"

11. f'(z) = cos 2pesinzcose

12, fi(z) = £

z—1)2

—~

13. f(z) = a (42% + 2" (2 4 1) + 1)

e (x(4x3/2420+4/74+3) -1
14, fi(z) = Slelireido) )

15. f'(z) = sec(z)(z(x tan(x) + 2) + sec(x))

e2% (2x log(z)—
16. f(w) = 2—Eresll)

2 cosh( 2L
17, f/(a) = 2ol

2sech? ( ZtL
18, f(a) = 20t
19. fl(x)=—1
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Cwiczenie 2. Oblicz prosta styczna i prostopadta do funkcji f(z) = 2% + 32% + 3z + 2
w punkcie (0, 2).

Rozwigzanie: Prosta styczna do funkcji f(x) w punkcie (zq, f(z)) ma postac:
(y — f(wo)) = ms(x — x0),

gdzie mg to pochylenia tej krzywej. Skoro prosta ma by¢ styczna do f(x) w (0, f(0)),
liczba mg ma by¢ pochodna tej krywej w punkcie 2 = f(0):

f'(r) = 32> + 62+ 3 = m, = f'(0) = 3.
Wiec, réwnanie prostej stycznej bedzie
y—2=3.
Tez mozna przedstawié¢ rownanie takiej krzywy w postaci
Yy =3z + 2.

Dwa katy «, (8 sa prostopadly wtedy i tylko wtedy

tga = ———.
tg 8

Wiec, jezeli prosta styczna do f(x) w punkcie (0, f(0)) ma pochylenia 3, to prosta
prostopadla do krzywej f(x) w tym punkcie ma pochylenia

Wigc, réwnanie tej prostej wyglada nastepujaco

y—f(xo)zmp(x—xo):y—2=—éx
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Cwiczenie 3. Oblicz prosta styczna i prostopadla do funkcji f(2) = log(1+2)++v/Z + 5
w punkcie (0,0).

Cwiczenie 4. Oblicz d® f/da® gdzie f = ard



