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Kilka dodatkowych rozwiazan
J. de Lucas

Cwiczenie 1. Rozwiaz nieréwnosci

20 — 1
'I_

a) logy(x +1) > 3, b) log: |z — 3| < -2, c) log, > 1.

Cwiczenie 2. Rozwiaz réwnania

1 1 1
a) log (5 e[l x> = log (§> — log x, b) log,[2logs[1 + logy[1 + log, z]]] = 3"

Cwiczenie 3. Rozwiaz rownania
CL) 35x78 — 27$73’ b) 73:74 £ (3/?)27317 C) 6$75 . 362x+2 — 36.

Cwiczenie 4. Rozwiaz nieréwnosci

1 1 i TS 1
b) | = S afiEll >
Y Vimgar <5> — (25) i) =381

Rozwigzanie:
Czes¢ a) Nier6wnosé ma sens kiedy x ¢ {0,1}. Mozemy zdefiniowaé¢ v = 277! i
pamietamy, ze zawsze v > 0. Wtedy

1 2 1 o 1 - 1 A 1 1 <O{:}1—u—2u+1<0
22—-1 ¥1—-2=1  2u—1 1—-w',[  24—1 1-—u (2u—1)(1—u)
! 2—-3
—3u
< 0. 4.1
(2u—1)(1 —u) (4.1)

Mianownik jest dodatni dla v < 2/3 i ujemny dla v > 2/3. Natomiast, 2u — 1 > 0 dla
u > 1/2 1 ujemny u < 1/21 1 — u jest dodatnie dla u < 1 i ujemny dla u > 1. Wiec,
prawa strona (4.1) jest ujemna dla

ue (2/3,1)U(0,1/2).
Woéwezas, a) jest sie spelnia

x € (logy2/3+1,1) U (—00,0).
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Czesé b) Nier6wnosé jest dobrze zdefiniowana dla kazdej z. Mamy, ze

1 —z+1 1 22
(g) g(%) o5l <52 oy < 22 ez — 14 22° <0.

Ostatnie wielomian ma pierwiastki

—1+41-4-2-(-1) —143
AT 1 -4

czyli x = —2 i o = 1. Skoro wspétczynnik z? jest 2 ta parabola ma ramione do géry i
jest niedodatnia dla = € [—2,1]. To rozwiazanie naszej nieréwnosci.
Czesé ¢) Nier6wnosé jest dobrze zdefiniowana dla kazdej z.

1
9%e+1l > o < log 2%+l > Jog, 37 & 2|z + 1] > —4log, 3 & |z 41| > —2log, 3

Skoro log, 3 > 1, to Vz € R, 221 > L.
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Cwiczenie 5. Rozl67 wielomian na czynniki liniowe
a) z3 — 62 + 112z — 6,  b) 2® —5a® — 172 +21,  ¢) 2 —102% 4 1.
Cwiczenie 6. Rozwiaz nieréwnosci

2 — 4
rz+1

x+3+ 8 - r— 13
x+1 -5 x2—4x—-5

)

1§2, b)

Cwiczenie 7. Rozwiaz

a)2’ (4 = 20z +{(T7.— 4i) =0 b) 2+ 2z + (3 — 15i) = 0.



