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Kartkéwka IX
J. de Lucas

Cwiczenie 1. (3 punkty) Znalezé dziedzine i obraz wartosci funkcji
flz) =V —z+1.
Cwiczenie 2. (3 punkty) Czy funkcja f dana wzorem

ar +b

f(x):m, ad — be # 0,

gdzie a,b,c i d sa liczbami rzeczywistymi, jest réznowartosciowa? Oblicz jej obraz
wartosci.

Cwiczenie 3. (2 punkty) Rozwiazuj

<2 z e R.

— Y

2 —9
T+ 3

Cwiczenie 4. (4 punkty) Rozwiazuj

1+sinz CoS T

=k, log(z) — log(1 + /) = 2.

CcoS T 1+sinx

Cwiczenie 5. (2 punkty) Udowodnij, ze 3% — 5271 jest podzielny przez 7 dla kazdej
n € N.

Cwiczenie 6. (2 punkty) Oblicz katy tréjkata z wierzchotkami
P =(1,0,1), P, =(2,-1,0), P;=(0,0,1).
Cwiczenie 7. (2 punkty) Ustal czy nastepujace wektory sa liniowo niezalezne

v =WM,2 17 vy = (0,—1,0), v = (1,-2,1).
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Cwiczenie 8. (2 punkty) Dane wektory vy = (1,1,1) i v, = (1,0, —1), oblicz
V1 X Vg i V1 - V2.

Cwiczenie 9. (6 punktow) Rozwiazuj

T + Y ez = 3,
T — Ya.Hk2d = 0,
—z + 2" vz = -2

Cwiczenie 10. (6 punktéw) Oblicz

Fas| N
lim n*3(V1+n2 - vn2—2), lim (ﬁ) :

n—-+o0 n——+00 1+ n?

Cwiczenie 11. (5 punktéw) Ustal dla ktérych wartosci parametru a € R nastepujaca
funkcja f : (7/2,7/2) — R jest ciagta:

Jezeli f jest ciagla dla pewnej wartosci a, czy jest tez rézniczkowalna?
Cwiczenie 12. (3 punktéw) Oblicz:

cosx — 1
im ———
z—0 secxr — 1

Cwiczenie 13. (4 punkty) Oblicz f2(0), f2(0) i f'(0) (jezeli istnieja) funkeji f(z) = |z|.

Cwiczenie 14. (4 punkty) Oblicz d®f/dz® dla nastepujacej funkcji

gt +'1
Tg) gl <\/933+:B2+:)3+1>'
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Cwiczenie 15. (4 punkty) Oblicz prosta styczna i normalna (prostopadla) do funkeji
f(z) = arctanx w punkcie (1, f(1)).

Cwiczenie 16. (3 punkty) Oblicz n-te pochodne funkcji: f(z) = In(z), f(z) = e®.
Cwiczenie 17. (3 punkty) Udowodnij, ze 1 + 2z 4 22 < 2+%” dla z > 0.
Cwiczenie 18. (2 punkty) Rozwiazuj 22 — (3 — i)z + (8 +i) = 0 dla z € C.

Cwiczenie 19. (10 punkty) Znalezé dziedzing, zbadaé ciaglosé i rézniczkowalnosé, jezeli
funkcja jest niecigla to znalez¢ granice w punktach nieciagtosci, znalez¢ przedzialy mono-
tonicznosci, znalez¢é punkty krytyczne, sprawdzi¢, ktére sa minimami i maksimami; jezeli
istnieja, to znalezé punkty przegiecia; znalezé przedzialy wypuklosci/wklestosei funkeji;
jezeli istnieja, to znalez¢ asymptoty; na podstawie otrzymanych informacji naszkicowac
wykres funkeji:

Prosze odda¢ mi rozwiazania 10 stycznia.



