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Zadanie 1. Dany podzbior E € 9y, taki, ze up(E) < oo, zdefiniuje si¢ funkcja ciagta pp: R — R
postaci
ep(z) = pr(E N (—o0,z]), Ve e R

Wykaz, ze (a) pg jest funkcja rosnaca, (b) lim,—,_ wr(z) = 01 lim, o r(x) = puL(E), (¢) pe(z)
spetnia wtasciwos¢ Lipschitz’a, tj.

loe(’) —ep(@”)| < |z’ —2",  Vz,2"€R.

(d) pg jest jednostajnie ciagta.

Zadanie 2. Niech F € M, gdzie pu(E) = oo, pokaz, ze dla kazdego A € [0, 00) istnieje podzbior
E, zbioru E taki, ze E) € My i pup(E)) = A.

Zadanie 3. Niech £ C Ri uj (F) = 0. Wykaz, ze E° jest gestym podzbiorem R.

Zadanie 4. Dla E C R, zdefiniujemy —F, tzw refleksje E ze wzgledu na zrodto, postaci —F =
{y € R:y = —z dla pewnego x € E}. (a) Wykaz, ze uj(—F) = p;(E). (b) Wyznaczy¢, ze jezeli
FE e mL, to—FE €My i [LL(—E) = ,UL(E)

Zadanie 5. Dla F C Ri a € R, zdefiniujemy o F, tzw dylatacje E przez «, postaci aF = {y €
R : y = ax,dla pewnego x € E}. (a) Wykaz, ze p; (aF) = |aju; (E). (b) Wykaz, ze E € 9, to
aBE e My ip(aF) = |ajuL(E).

Zadanie 6. Dana mierzalna przestrzen (R, B, 1), wykaz, ze jezeli E € Br it € R, to E+t € By
ipn(E+1t) =pn(E)iaE € Brip(al) = |a|uL(E).

Zadanie 7. Dana funkcja f : (a,b) — R taka, ze |f'(z)| < M dla x € (a,b) dla M > 0. Wykaz, ze
dla kazdego E C (a,b) mamy, ze uj (F) < Mu;(E).



