Powtérka wielomiany, NWD Drzielenie wielomianéw. Zasadnicze twierdzenie algebry. Szukanie najwiekszego wspolnego
dzielnika - algorytm Euklidesa. Ulamki proste zespolone, rzeczywiste.

Zadanie 1 Podzielié¢ z reszta wielomian P przez wielomian @

a) P(z) =2°—2i22 —2, Q(z) =22 +1
b) P(2) =2° Q(2) = (z+1)(z = 1)(2 - 2)
odp: a) P(z) = (22 — 2 — 2i)Q(2) + 2i, b) P(2) = (22 + 22+ 5)Q(z) + 102% + 2 — 10

Zadanie 2 Rozlozy¢ na czynniki pierwsze nastepujace wielomiany (nad R jak i nad C)
a) z* +16
b) z* +52%2 +6

odp: a) nad C: (z — 2e"™/*)(x — 237/ (z — €®™/4)(x — €7/4), nad R: (2% — 2v/2z + 4)(2% + 222 + 4) b) nad C:
(z +iv2)(z — iv2)(z — iv3)(z +iv/3), nad R: (2 + 2)(x? + 3)

Zadanie 3 Stosujac algorytm Euklidesa znalez¢ najwiekszy wspolny dzielnik
a) liczb 1071 i 462
b) wielomianéw P(z) = 23 — 222 + 2 — 21 Q(z) = 2% — 42? + 2 — 4.

odp: a) 21 ,b) 22 +1

Zadanie 4 Odgadnaé jeden z pierwiastkow zo wielomianu P(z), i sprawdz ze wielomian dzieli sie bez reszty przez (z — 2),
nastepnie znalez¢ pozostate pierwiastki.

a) P(z) =323 —722+42 -4
b) P(z)=2°+1
odp: a)2, £(1£iy/23) b) e™/5+2k7/5 | =0,1,2,3,4

Zadanie 5 Rozlozy¢ podane funkcje wymierne na sume utamkoéw prostych. Rozwazyé oddzielnie przypadek gdy sa to
funkcje wymierne liczby zespolonej oraz funkcje wymierne liczby rzeczywistej.
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Zadanie 6 - ciekawostka Jaki zwigzek z liczbami zespolonymi i tym co robimy ma zbiér Mandelbrota:
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