Zadania domowe z analizy funkcjonalnej. Seria III

Zadanie 1 Dla ¢ > 0 kladziemy g () := (27t)/2e=%"/2t Znalezé g; * gs.
Wskazéwka. §(¢) = e %/2,

Zadanie 2 Dla t # 0 kladziemy g;(x) = (iz +t)~!. Znalezé g; * gs.
Wskazowka. §;(€) = 2m(sgnt)f(Esgnt)e .

Zadanie 3 Pokaza¢, ze Span{(z +a)~! : Ima > 0} nie jest podprzestrzenia gesta w L%(R).

Zadanie 4 Niech g € L'(R). Pokaza¢, ze operator Tf := f % g jest dobrze zdefiniowany dla
f € L?(R), jest ograniczony i ||T|| < ||g||1. Czy zawsze |T|| = ||g||1?
Wskazowka. Zastosowaé transformacje Fouriera.

Zadanie 5 Niech 1 < p <r < g < 00. Pokazaé, ze
LP(R)NLY(R) C L"(R) C LP(R) + LY(R).
Zadanie 6 Dlam € R, 1 < p < oo definiujemy
Lo (R) :=A{f + |(1+[z))™ fllp < oo}

Pokazac, ze jesli r < ¢, m > 1 — % +k, to Ly (R) D LL(R).
Wskazéwka. Wykorzystaé uogolniong nier6wnosé Holdera
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