Zadanie 1. Niech f € L?(R3). Dla jakiego m, (1 + |x|)~™f nalezy do L'(R3)?
Zadanie 2. Policzy¢ transformate Fouriera funkcji f(x) = e 17 sin(x?).

Zadanie 3. Na przestrzeni L?([0,1]) definiujemy operator (Tf)(z) := 2?f(2?). Pokazaé, ze T
jest ograniczony i znalez¢ jego norme.

Zadanie 4. W przestrzeni [?(N) z baza kanoniczng 6,, n = 1,2, ..., definiujemy ciag wektoréw
1
e = ﬁ(él + ...+ 0p).

(i) Czy ciag e, jest zbiezny normowo, to znaczy, czy istnieje wektor f € I?(N) taki, ze
limy, o0 [len — f[] = 07

(ii) Czy ciag e, jest zbiezny stabo, to znaczy, czy istnieje wektor f € [?(N) taki, ze dla
kazdego g € [?(N), lim,, oo (glen) = (g|f)?

Zadanie 5. Niech T bedzie operatorem izometrycznym na przestrzeni Hilberta, takim, ze T? =
1. Pokazac, ze

(i) T jest samosprzezony,
(ii) T jest unitarny,
(iii) $(1—T) jest rzutem ortogonalnym.



