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Zaczynamy od uzupelnienia brakéw z poprzednich zajec:

Zadanie 1. Udowodni¢ (na przyklad korzystajac z elementarnej geometrii na plaszczyznie),
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Wolno wykorzystaé ciggtos¢ funkcji sinus.
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Twierdzenie Stolza wraz z dowodem znajduje sie w materiatach z wyktadu:

Zadanie 2. Udowodni¢ fakty (ktére wynikaja z tw. Stolza, cho¢ byly znane wczesniej)
(1) (Twierdzenie Cauchy’ego) Jedli istnieje granica lim, . (z,41 — @5), to istnieje takze
lim,, o, * i obie granice sa rowne.
(2) Jesli x,, > 0 i istnieje granica lim,, .,
rowne.
(3) Jedli x, > 0 i istnieje granica lim, .. =, to istnieje tez lim, .o /21222, i obie
granice sg réwne.
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2 to istnieje tez lim,,_,, #/x, i obie granice sg

Zagmiemy sie tym korzystajgc z dodatkowego czasu jaki dajg nam klopoty kalendarzowe grupy
prof Urbariskiego:

Zadanie 3. Korzystajac z wyprowadzonych wezesniej oszacowan = +— e(x) wykazaé, ze jest to
funkcja ciagta. Zrobi¢ to samo dla log.

Zadanie 4. Zbadacé zbieznos¢ ciggéw zadanych w sposob rekurencyjny, w zaleznosci od x.
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Zadanie 5. Znalez¢ zbiér punktéw skupienia, lim sup, liminf dla ciagoéw
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Zadanie 6. Wykazaé, ze jesli ciag liczbowy jest ograniczony oraz lim, ...(T,41 — x,) = 0
to zbiér punktow skupienia tego ciagu jest odcinkiem domknietym [a,b] (moze byé¢ o zerowej
dhugosci), gdzie a = liminf z,,, b = lim sup z,.



