
HYKTAD 9

TWIERDZENIE 0 FUNKCJII UWIKEANE ) + PRZYKEAD
RACHVNKOWY

PRZESTRZEN
'

AFINICZNA

1.04.2016



TwierdzenieolokalnejodwNacaluosciuzywanejuzbytomeiwic2eniaonpmyokazjisadanwktonyanohoobiToo2dmiang2miennyohwpewnyohoperatovachnoZhicskowych.Wigcq.matentematbgdziewpewnymKomentaizach2achwilq.Naraziesfarmuiowaimusimyjenczejednotwierdzemie59TwlERD2ENlEX.Y.2-pnestrenieBanacheXDYoUotwartyfiU-ZodwsorowanieKlasyClCxo.yDEU.fCxo.yD-0JesliflyCxo.yDjestisomorfi2memY-Zwtedyisthicjqotoc2emeJpunktuxowXiVpunktuy.wYtakie.ze0xVaU0nazodw2ovowaniegiO-sVtakie.zefCx.gCxD-o.gjestkwisyC1ora2glH.fflycx.ghDtfslxi9EDDOw5DiWdowodziekomystamyztrierdzenieoisthieniuodw2arowamieodwvothego.Wtymceluskonstruujmy0iXoyoU-xo2Cxiyl-Cx.flxiyD0jestklasyC1jakosiozenieodwzorowanKlasyC1.LiaymypochodnqiohxiDeBCxox.xo4ExsHexH9tWHtHFDi3iEtFimeeeetjxEZedlxo.yDjestisomorfizmem0speeniewigcsaeozenietr.olokoenq.odwrracaluosci.Napodstawieteyotuierd2enieisAniejeotoueuieRcXoYpunktuHo.yo1fnmniq.s2oy.pcewentu.aluieRmoznou2nai.zejestpostaciOxVJi0toueuie1punktu@o.0jeXoZtakieze0.r-rjestbijeky.q

, istniqie ¢ '

kway
a oraz

( ¢'j(o( s ,y ) )= 945,75 '



04 ,y)=(× , far ,yD bijekcje tzn.VE,y ) F ! ( } , } ) : ( 5 , } ) .

' ( ×
, fkiyl )

Odwsorowanie 10
't

Mun
.

byi pohaa
.

( Sis ) - ( as , yes , , ) ) 60
ty

Mozemy wigc potozyc
'

y ( × ) = 4( x
,

o ) 0 jest klasy Cs
, wigc 4

orazg sq takze C 2

, pomaolto many viwuosi

O=f( × .gl xD tan × ->f(x , gal ) jest stouai me pounding rowing
zero . To pochodvue to  odwsonowanie

nhsflfxiga Dntfjlx ,gHDg' an ( =o )

Fh fjlx ,yHDg'Hh= 'fllx ,gHDh
gtxsh : - #A,gaD'

'

ftp.gixyh

tan ojcxt - [ fkxiga 'D
"

txlxiga ')
a

TFU doje nam namgdzie dzigki Ktomgm mozemy policy i no 'Zhe meay
me temat fuukyi sadomq

.

wsposob uwiktauy mie avg.gs sang
.

funkji

Weizmy np flx ,y)=togxfy- owdy (%) the xso

flxiy ) '

' 0 oanacse

logxMty=owdg(
%)

( v= expy bieguuowo ye JI , "I[ )



Spvawd2iizewotoueniuxo-1n.wnanieokresleyjakofuhkyigx.2naleziylirjlwsalezuosciodx.ytuwgH2tjsG1ffxiD-logxFyhardgtHfyEytExkyt.tsiECxt1-xyxx.y-xFyzxTytxTy-0.7y-xatlog@xY-hIlogC2xY-Iz2xEexpCtssx2-tzexpCYDx-txtpexpCFa1pozax-4qexpCId-yfzoudojeyjakofunkg.g

ad × ale hie

wiemy Ile tyoh fnukgi jest . (2 obrazkd widac
.

ze  due ) Mimo to mozemy

poliuyi pochodnq :

Ebg(x4y2 ) - arag (%)

IxtT#tGs×)=j×±-f÷+¥)
clwynawmy y×

IFtx÷y%= II 'xo#.

×±y÷y×=¥t÷y×=
-

se
y

- ×

J
na podstawie teyo  vownanie mozemy spnawdzii csyte funky.e mojq punkt krytycz .

ny y×=o
tan y=

- x
, logfxttf -  ardg E) ⇒ logsmi - - th

,

# expo
,
) ×= tpexpl -Dg ) . Wydaje tie wigc ze

"
dolmen

"

funky .ie  me



punk krylykny .

Mozmetez sbadaijego typ . Laiozmy ogilvie ,Ze uotoueniu

( x. ,yo) nowuanie flxiyto okreshe yjalwfuukjg x
. Znojdimy y

" ( y×× )

- >

fkiyto f×+fyyx=O y×=
-

tfyfx Niechxs :

fxlxoiyototzuxojest

y
punktaukylycsnymy

.

fxxtfxyryxtfyxyxtfyyy ! +fyy××=o 62
c- yxxwotoaenm

Jxx=
'€ ( fxx +2 fxyyxtfyyyx ) xo

K
=Iwpunkie knytycanym

yxxlxh . -

ftp.y.Tfxxkithymwxo
.

wnanympnypadku

ftp.bogmxy.arug#fx=tExttT*j6f;h)=.exx=EE2xIhe+ya.u.jjTFxHF=xTF

hityys Tex =Tti-2xy#
y2 )

'

anittytxe '*ItEjI÷y¥ .

xIYII÷=ta?÷¥x=
=/x=1#e×pf% +t2¥e×p(⇒

,
,=

 
tfaexp( Ia ) >o funky .ie me

minimum
.



Kmywoliniowe ukiadywspolmgdnych : byto  na dwicseniaar
, byfo he fizyce ,

term

popatmmy name ad strong teoretyunq : Roswazania prowadzimy u pmy .

padku dimX< a 63
(1) X jest pmestmeniq wektonowq , jednak funky.e Kline  na mig vozwaza -

my csgstomie sq

liniowe

.
Nie jest  wigc Wazne

, ze XEX jest wektorem .

Wazne jest ,
ze pmyvosly , ,

h "

sq wektorrami I ze mozemy napisai
xthe X

.

Ostatecrnie pmygigbszym pmyjmeuiu sig sytuagi wykonystu .

jenny afinionq a nie wektovowp shrukturg X
.

DEFINICJA : Pnrestmeniq afinicsng hoisywamy abiov A wvaz 2 pmestme
mig wektorowq V I odwzorowemiem a :A×V A takim

, ze

a ( x ( a ,o ) ,
w ) =&( a

,
otw )

,
a ( a ,J)=e ,

Va
,

be A F ! OEV :& ( air )=b

Zamias alone ) piszemy atJ jeilia+J=b piszemy J=b - e

Pmestnen afiniczna jest jakpmeslmen
'

wektorowe bez zera .
V nozywamy

pmestmeniq modeloup dhe V
.

0 Vmowi nig takze pmestmen wektowv

swobodnych .
Pmestmen fizyone hierelatywistycsne jest pmesfmeniq

afinicsng . Csasoptsettmen
.

szcsegolnej teonii wsghgdnosci jest p . afniunq .

Csasopmestmen
' mewtohowske jest p .  afinicsnq .

(2)

Wybranie punktu w pmestmeni afinicsng jest vownowaznez ustauowie -

him bijekgi V A rl aotT . Majer bases v V
mozemywpnowedsiiukiad wspotmgdnych v A

e=( es , ...

, en ) w V

Q : A - R
"

: Q( a )= ( Pla) , . . .

, q
"

(e) )

takie Ze

a =  aotyca ) est . . .  + yYa)en
2 wiasnosu

.

a ( , I
"

) wynike ,
Ze 4 jest tijekgiq .

Taki ukiaol wspotmgdnych

uazwalibysmy afinicsnym but prostoliniowym .


