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Symbole Newtona, relacje i relacje r6wnowaznos$ci

Javier de Lucas

Zadanie 1. Dowies¢, ze liczby Fibonacciego, zdefiniowane rekurencja Fy = F; = 1,
F,.1 = F, + F,_1 moga by¢ otrzymane ze wzoru

Fn:kz:%(n;k)

n-—k

Nalezy pamietac, ze 7

( m ) _ m(m—1)--(m—k+1)
k o k! ;

Zadanie 2. Niech R bedzie dowolna relacja w zbiorze {=1,0,1}. Okreslmy funkcje
dp : R? x R? - R wzorem:

) = 0 zawsze jesli n — k < k. 7 definicji, dla m > k

sy = 4 12 =0l edyAsehas , senyiiiui
i llz|| + |lyll, W przeciwnym przypadku

gdzie ||z|| := /22 + 22 dla x € R?. Wykazad, ze:
e (a) [dr(z,y) =0 <= x=y|] < R jest zwrotna,

e (b) [dg jest symetryczna, tzn. dgr(z,y) = dr(y,z) Vz,y € R*] <= R jest
symetryczna,

e (c) dg spehia nier6wnosé¢ tréjkata <= R jest przechodnia.

Zadanie 3. Sprawdzi¢, ze dana relacja jest relacja réwnowaznosci w R. Opisac jej klasy
rownowaznosci i narysowaé¢ odpowiadajacy jej podzbiér S C R x R. Znalezé¢ funkcje
f: R — R, ktérej poziomice sa klasami rownowaznosci:
r~y = (z—y)(l—2y) =0,

(r=ylubx=—ye[-1,1] lub |z| + |y| = 1),
r~y <= (x=ylubIneZ:xye2n—1,2n)),
d) t~y < (r—ye€Zlubz+y+3iecZ).




