ZADANIA DOMOWE Z ANALIZY IR
SERIA II

1. Obliczy¢ nastepujace granice:
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3. Obliczy¢ korzystajac z twierdzenia Stolza:
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4. Zbadaé zbieznos¢ ciggu (), ewentualnie obliczy¢ granice
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5. Wykaz, ze istnieje granica
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Granica ta, to tzw. stata Eulera. Nie wiadomo obecnie, czy ta stala jest liczba wymierna czy nie.

6. Niech X bedzie zbiorem wszystkich ciggow liczb rzeczywistych. Dla (2, )nen 1 (Yn)nen niech
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Czy (X, p) jest przestrzenig metryczng?
7. Dla z,y € [0, 1] okreslamy funkcje p nastepujaco:
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Czy p jest metryka w zbiorze [0, 1].

8. Ktore z nastepujacych podzbioréw ptaszczyzny Euklidesowej sa domkniete? Otwarte? Ogranic-
zone? Spojne? Zwarte?
{(@,y) 2% +y*> <9},
):a? +y? € N},
) :sin(z) <y < 2},
) at — 422 +2 <0}

e o o o
P
RS
<

Seria 2.



2 ZADANIA DOMOWE Z ANALIZY IR SERIA II

9. Czy zbior AU B, gdzie
A= {(an) HE/AS [_13 1]}7 B = {(x,sml/m) T G}Oa 1/7.[']}7
czyli Sinusoida zageszczona, jest spojny?
10. Wykaz, ze tylko R™ i pusty zbidr sa otwarte i domkniete jednoczesnie na R™ z standardowa
topologia.
11. W zbiorze R rozwazamy naturalng metryke. Niech funkcja f : R — R bedzie dana wzorem:
o gdy = =p/q,(p,q) = 1,
0, gdy x € R\Q,

gdzie (p,q) jest najwigkszym wspolnym dzielnikiem p i q. Zbada¢ w jakich punktach funkcja f
jest ciagta.
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12. Zbadac¢ ciaglosé funkcji Dirichleta

= 1i li n(mln).
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13. Pokazaé, ze funkcja monotoniczna na przedziale ma co najwyzej przeliczalng ilos¢ punktow
niecigglosci.



