Analiza 1R, ¢wiczenia 11 2

Zadanie 1 Wyrazi¢ przez teoriomonogosciowe (U, N, \, dopelnienie zbioru) operacje na zbio-
rach A, B, C' zawartych w X nastepujace zbiory

S:={reX|xe A=z € B},
P={zxeX|reAs e B}

R={reX|zecA=(reBsarecl)}.

Zadanie 2 Wyznaczy¢ i narysowaé zbiory

P= A, Q= N A dla A =[t,2t+1]x [t t+1]

te[0,1] te€[0,1]

Zadanie 3 Dla dowolnego ciagu zbioréw (A, ),en definiujemy

liminf A, = U ﬂ Ag, limsup A, = ﬂ U Ay
neN k>n neN k>n
Wykazaé, ze
ﬂ A, C liminf A,, C limsup A4,, C U A,.

neN neN
Przekonac sie o tym dla ciggu

L[ an—1s
"l 1+n 2n—T7|"

Zadanie 4 Znalez¢ najmniejsza relacje réwnowaznosci w {a,b,c,d} zawierajaca (a,c) oraz

(a,d).
Zadanie 5 Na wyktadzie byto: W N x N wprowadzamy relacje
(n,m) ~ (m',n') <= m+n"=m+n.

W przestrzeni N x N/ klas abstrakcji mozna wprowadzi¢ dzialania dodawania i mnozenia tak,
aby zbior ten byt izomorficzny z Z. Podobnie skonstruowa¢ mozna Q, wprowadzajac stosowna
relacje w Z x N. Zdefiniowa¢ te relacje, sprawdzié¢, ze jest to relacja réwnowaznosci, wprowadzi¢
dziatania dodawania i mnozenia w zbirze klas rownowaznosci.

Zadanie 6 W zbiorze Q definiujemy relacje
R={(z,y): dneN 10"(zx—y) € Z}.
Sprawdzi¢, ze jest to relacja rownowaznosci. Opisa¢ klasy réwnowaznosci.

Zadanie 7 Korzystajac z zasady indukcji udowodnié¢ nastepujace wzory

o n(n+1)(n+2)
B 6

Vn € N 51\/2+52\/2+---5n¢§:2sm<1 [51+€12€2+---+W]>, e e{-1,1}
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