Analiza 1R, ¢wiczenia 51 6

Zadanie 1 Zbadac zbiezno$c¢ i ewentualnie obliczy¢ granice nastepujacych ciagow:

(1) z,=vV2n2+3n+1—+v2n2-3n+1 (2) z,=vVnP+2n2+3—vn2+2n+3
3) z,= 2Z?n 4) =, = ZT'L

6) w=" 6) = (ZSQ

(1) = ;i (8) = <1 4 i)n

9) = \n/;_ - %3_ 1 (10) 2, = W;i”i_l

(11) =z, = 1_37;2”, acR (12) =z, = cos (nnj_g)

Zadanie 2 Wykazac, ze ciag

en(x) = (1 + f)n

jest zbiezny dla dowolnego rzeczywistego x. Dla e(z) = nlLHOlo en(r) wykazaé nastepujace wia-
snosci:

(1) e(z)e(y) = e(z +y),

2) dla dowolnego x e(x) > 0, e(x) > 1 + =z,

(
(3)dlaz <1, e(x) < !
(

1—a

x
4) Zauwazy¢, ze dla funkcji odwrotnej log prawdziwe sa oszacowania <log(z) <z — 1.

, . o1
(5) Wykazaé, ze e(1) = nlLHOlo]CZ% o
Zadanie 3 Wykaza¢, ze jedli lim,, ., a,, = 0 oraz lim,,_., a,b, = g to granica ciagu

(1+ an)b"

istnieje 1 jest rowna e(g). Wykorzystaé¢ to do zbadania granicy ciagdw:

Tn, : = (cos |~ .
3n+5 Yn n
Zadanie 4 Jeszcze wiecej ciagdéw (zbadaé istnienie granicy)
2 3 4 n \/ \/—
() an=ldz+5+5++ 5o (2) xn:\/2+ 24 V24 +V2

1 1 1 1 1 1
= + + .+ 4 T, = + 4+ —
n+1l n+2 n+n (4) vn2+1 Vn24+2 Vn2+n




