Geometria Rozniczkowa — ¢wiczenia nr 7

Zadanie 1. Niech w bedzie forma okreslong na O = {(z,y,2) : z > 0} wzorem
1
w = —(rdy Adz + ydz A dz + zdz A dy).
z
Oznaczmy przez F' odwzorowanie
F:[0,1]x 0 — O, F(t,z,y,2) = (tx,ty, 1 —t + tz).
Sprawdzi¢, ze forma
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Spelnia df = w. Symbol catkowania w powyzszym wzorze oznacza, ze wspotczynniki formy
Frw(2 50> +) (ktore sg zalezne miedzy innymi od t) catkujemy wzgledem ¢ na odcinku [0, 1]. Prze-
prowadzi¢ podobny rachunek dla

G(t,z,y,2) = (tx, ty, 2*).

Zadanie 2. Sprawdzi¢ wzor na rézniczke wyrazong za pomoca komutatora pol wektorowych
w przypadku rézniczki jednoformy.

Zadanie 3. Wyznaczy¢ krzywe calkowe pol wektorowych na R?

0 0
(1) X = x% —yay
3 9
0 5 0

7 2
(3) 5 Y ay

Czy sa to pola zupetne?

Zadanie 4. Niech
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Bedzie polem wektorowym na R?\ {(0,0,0)}. Sprawdzi¢, ze X jest styczne do jednostkowe;
sfery dwuwymiarowej S2. Wyznaczy¢ krzywe catkowe pola X na sferze.



