Geometria Rozniczkowa — ¢wiczenia nr 9

Zadanie 1. Rozgrzewka Obliczy¢ catke z formy xydx + y*dy po nastepujacych jednowymia-
rowych podrozmaitos$ciach (z brzegiem) w R?: (a) cze$¢ okregu o promieniu 1 potozona w
gérnej potptaszezyznie zorientowana antyzegarowo, (b) odcinek taczacy punkty a = (=2, —1)
ib = (1,2) zorientowany od a do b (c) fragment wykresu funkcji z — sinz dla = € [0, 7]
zorientowany zgodnie z kierunkiem wzrastania z.

Zadanie 2. Obliczy¢ catke z formy
w=z(dy ANdz +dz Adx + dx A dy)

po fragmencie sfery jednostkowej zawartej w pierwszym oktancie uktadu wspotrzednych. Przyj-
mujemy orientacje zgodng z orientacjg "na zewnatrz” wedlug zasad obowigzujacych w twier-
dzeniu Stokes’a. Te samg catke mozna obliczy¢ korzystajac z twierdzenia Stokes’a.

Zadanie 3. Sprawdzi¢ twierdzenie Stokes’a liczac dwoma sposobami catke z formy
a = (yzdr + ydy) Adz

po powierzchni stozka S = {(z,y, 2) : 22 +y? = (1—2)?,0 < 1 < z} z orientacja "na zewnatrz” .

Zadanie 4. Obliczy¢ pole powierzchni, jaka walec {(z,y,2) : (z — a)* + y* = a} wycina w
sferze o srodku w (0,0,0) i promieniu 2a.

Zadanie 5. Obliczy¢ strumien pola A = y% + 228% + x2% przez powierzchnie S = {(z, vy, 2) :
2?2 +y? — 22 =1,z € [1, 2]} zorientowang na zewnatrz.



