Geometria Rozniczkowa — ¢wiczenia nr 13

Zadanie 1. Niech ¢ : R D I — R3 bedzie krzywa regularng. Wyprowadzi¢ nastepujace wzory
na krzywizne i srkecenie (druga krzywizne)
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gdzie 'x’ oznacza iloczyn wektorowy, (+|-) iloczyn skalarny, | - | dlugo$¢ wektora w R? a kropki

odnosza sie do rézniczkowania po parametrze.

Zadanie 2. Znajdz parametryzacje naturalng (tzn. parametryzacje dtugoscia tuku) krzywej
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Zadanie 3. Oblicz krzywizne i skrecenie nastepujacych krzywych w R3:
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Zadanie 4. Ewoluta krzywej ¢ nazywamy krzywa utrworzona przez srodki krzywizny krzywej
c. Wyznaczy¢ ewoluty krzywych z poprzedniego zadania.

Zadanie 5. Udowodnij, réwnowaznoéé¢ ponizszych warunkéw dla krzywej w R? o niezerowej
krzywiznie w kazdym punkcie krzywej:

(1) wektory styczne do krzywej tworza z pewnym kierunkiem staly kat;

(2) wektory binormalne tworza z pewnym kierunkiem staly kat;

(3) wektory normalne gtéwne sa réwnolegte do pewnej ptaszczyzny:;

(4) stosunek skrecenia do krzywizny jest staly.



