Analiza 1R
éwiczenia 131 14

Zadanie 1 Korzystajac z twierdzenia o rézniczkowaniu funkcji odwrotnej obliczy¢ pochodng
funkcji
] —1,1[3 x — arcsinz €| — 7, 7[.

Zadanie 2 Zbada¢ rozniczkowalnosé funkeji w podanych punktach

- Fepim T70 o B vr—1 ax>1
f(z) = , v=0;  g(z)= ,
0 z=0 —V1l—-z z<1

, r=1.

Zadanie 3 Niech |

_xlogzx

dla x € ]0,1[U]1, 0o]. Wykazaé, ze funkcje f da sie dookresli¢ w punktach x = 01z = 1, tak
aby byta ona ciagta (ewentualnie jednostronnie). Zbadaé te funkcje i naszkicowaé wykres.

Zadanie 4 Niech g(z) = e 32 dla o # 01 ¢g(0) = 0. Wykazaé, ze g jest gltadka w zerze i ma
wszystkie pochodne réowne 0.

Zadanie 5 Obliczy¢ pochodna f(x) = arctan(z) + arccos ( 2). Naszkicowaé wykres.
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Zadanie 6 Zbada¢ przebieg funkcji, naszkicowaé¢ wykres:
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(a) fla) = S48 o €

() := (v + 2)6%7 x € R\ {0};
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=(z—3)e z, z e R\ {0};
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(1+22)

f
f
f(x) := arcsin 373//2, r e R;
f(z):=(z+1)arctgz, v € R.

Zadanie 7 Obliczy¢ granice

g}irrolox% (\/x+2+\/x—2—2\/§>

trzema sposobami: (1) rozwijajac w szereg, (2) korzystajac z reguty de 1'Hospitala oraz (3)
stosujac zwykte zabiegi algebraiczne.

Zadanie 8 Niech funkcja f :Ja,oco[— R bedzie rézniczkowalna dwa razy i ma asymptote w
nieskonczonosci. Wykazac, ze jesli f jest wypukta, to wykres lezy nad asymptota, a jesli wklesta,
to pod.



Zadanie 9 Obliczy¢ ponizsze granice (dowolnie wybrana metoda). Proponuje cze$¢ zrobi¢ na

¢wiczeniach a reszte w domu.
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