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Naszym celem jest wyprowadzenie jawnej postaci krzywizny i torsji dla
krzywej zadanej w postaci parametrycznej. Niech dana bedzie krzywa w po-
staci parametryczne;j.

r(t): R — R?

Gdzie R3 jest przestrzenig unitarng wyposazong w standardowy iloczyn ska-

larny i iloczyn wektorowy. |x| oznacza dlugo$é wektora x = /x - x.

Przez zmienne primowane(’) bede rozumial rézniczkowanie po parametrze
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krzywej tj: x' = <

Dtugos¢ krzywej wyraza sie nastepujaco:
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i trzy wektory jednostkowe stanowigce baze zdefiniowane nastepujaco ze
wzoréw Freneta-Serreta
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Gdzie k- oznacza krzywizne, a 7 -torsje
Dowd6d Wyprowadzmy nastepujace tozsamosci:
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Zauwazmy takze ze:
T|=1—-T -T=0—|TxT|=|T|
Teraz biorac iloczyn wektorowy rownan (2) i (3)
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Co po wrzieciu dtugosci daje od razu:
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Aby znalez¢ torsje wezmy iloczyn skalarny réwnan (5) i (4)
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Pozostaje tylko znalezé postaé T":
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Co na mocy (1) daje:
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Podstawiajac (8) do (7) i pamietajac ze (T, N, B) tworza baze ortonormalng
wiec ([T xN)-B)| =1
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Co daje szukang zalezno$c¢
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