Analiza I R (2014/2015)

Kolokwium pierwsze, przyktadowe

Zadanie 1. Wykaza¢, ze wzor
d(z,y) = min(|z — y|, S(z + y))

okresla metryke w zbiorze H = {z € C: ¥(2) > 0}. Wykazad takze, ze ciag z, = n+ * spelnia
warunek Cauchy’ego w tej metryce, ale jest rozbiezny. Uzasadni¢, ze metryka d i metryka
euklidesowa nie sa rownowazne ale okreslajg w ‘H te samag topologie.

Zadanie 2. Dwa ciagi liczbowe (z,) i (y,) speliaja warunek lim,, .. (x, —y,) = 0, przy czym
jeden z nich jest (stabo) rosnacy a drugi (stabo) malejacy. Dowiesé, ze oba sa zbiezne a ich
granice rowne.

Zadanie 3. Niech X = [—1,1] oraz
1
R={(z,y) e XxX:z—yeZ lub x+y—|—§€Z}.

Sprawdzi¢, ze R jest relacja rownowaznosci w zbiorze X, narysowac¢ R i znalezé jawng postac
1] [1] [1
Klas [3]. [5], [3):

Zadanie 4. Obliczy¢ granice lub wykazaé rozbieznosé ciagu liczbowego
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Zadanie 5. W przestrzeni R ze zwykta topologia dany jest zbiow

A:{ n + P :m,n,pEN}.

m+n m+n+p

Znalez¢ kresy zbioru A oraz okresli¢ czy jest on otwarty, domkniety, zwarty, spojny.

Zadania pochodzq z pierwszego kolokwium z Analizy w roku 1998. Zadanie 1. bylo obowigz-
kowe, sposrod pozostatych nalezato wybrac trzy.



