Cwiczenia z Analizy I R (listopad 2)
Rachunek rézniczkowy - poczgtek
Zadanie 1. Znalez¢ jawne wyrazenie na n-tg pochodna funkcji
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Zadanie 2. Wykaza¢, ze jesli f : [0, 00— R jest rézniczkowalna i ma ograniczona pochodna
to jest jednostajnie ciggta.

Zadanie 3. Zbada¢ rozniczkowalnosé funkceji
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Zadanie 4. Obliczy¢ f'(0), f”(0) i pokazaé, ze f”(0) nie istnieje dla f(z) = |z|z.
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Zadanie 5. Pokazaé, ze n-ta pochodna funkcji f(z) = e 2, x # 0 jest postaci f(x) =
JC%,IP,L(JJ) f(z) gdzie P, jest wielomianem stopnia 2n — 2 spelniajacym zwiazek P, i(x) = (2 —

3nz?) P, (x) + x® P! (x). Wykazad, ze jesli potozymy f(0) = 0 to powstala funkcja ma pochodne
wszystkich rzedow w x = 0.

Zadanie 6. Wykaza¢, ze funkcja
1
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jest rézniczkowalna, lecz jej pochodna jest nieciggta w z = 0

Zadanie 7. Zbada¢ funkcje i naszkicowa¢ wykres
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Zadanie 8. Co jest wicksze €™, czy 7°7

Zadanie 9. Zbadaj liczbe rozwigzan réwnania z° = a®, a > 0.
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Zadanie 10. Obliczy¢ ponizsze granice (dowolnie wybrana metoda). Proponuje czesé zrobié

na ¢wiczeniach a reszte w domu.
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Zadanie 11. Wykaz, ze funkcja x +— arctgx + arccos ﬁ jest stata. Oblicz te stata.

Zadanie 12. Niech funkcja f :]a,o00[— R bedzie rézniczkowalna dwa razy i ma asymptote
w nieskoniczonosci. Wykazac¢, ze jesli f jest wypukta, to wykres lezy nad asymptota, a jesli
wklesta, to pod.




