Cwiczenia z Analizy I R (listopad 3)
Rachunek rézniczkowy - kontynuacja

Zadanie 1. Niech f :] — 1,0[U]0, co[— R bedzie dana wzorem f(z) = (z + 1)7. Wykazaé, ze
funkcje f mozna dookresli¢é w punkcie x = 0 w ten sposob, ze otrzymana funkcja jest ciagla
i rézniczkowalna na | — 1, 00[. Wykazaé ponadto, ze f jest malejaca a z +— (x + 1)f(x) jest
rosnaca.

Zadanie 2. Niech f :]0,00[\{1} bedzie okreslona wzorem f(z) = Ly, Pokazal, ze funkcje f
mozna dookresli¢ w punktach x = 0 1 = = 1 tak, zeby otrzymana funkcja byta ciggta (w z =0
jednostronnie). Zbadaé te funkcje i naszkicowaé wykres. Mozna pomina¢ kwestie¢ wypuktosci.

Zadanie 3. Rozwina¢ funkcje x — /o — 1 wokot x = 2 w szereg Taylora. Pokaza¢ ze reszta w
postaci Lagrange’a znika na pewnym odcinku zawierajacym x = 2 dla n — oo.

Zadanie 4. Obliczy¢ granice trzema sposobami: uzywajac wzoru Taylora, uzywajac tw. de
I’Hospitala i stosujac przeksztatcenia algebraiczne:

mh_}rglox% (\/:1:—1—2—1—\/.:1:—2—2\/5).

Zadanie 5. Wykazac, ze jedli funkcja ¢ ma w otoczeniu xy ciagta druga pochodng to istnieje
granica
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Obliczy¢ te granice.

Zadanie 6. Dowies¢, ze w podanych obszarach prawdziwe sa nierownosci
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