Cwiczenia z Analizy I R (pazdziernik 1)

Zadania przeznaczone na cwiczenia oraz do rozwigzywania w domu. Warto przed céwiczeniami
przyjrzec sie im i sprawdzic, czy wszystkie stowa i oznaczenia w tresci zadan sq zrozumiate. Teore-
tycznie znaczenie trudnych stow (injekcja, surjekcja, bijekcja...) powinno byé objasnione w trakcie
wyktadu.

Zadanie 1. Opisaé i naszkicowac na plaszczyznie nastepujace zbiory:
(@) U{(z,y) eR*: 2* +4° <k(z—y)};
keZ
(b) U {(z,y) € R*: 2® 4+ 2y* — 3nx + 4ny < 0};

neN

() Ully eR*: y<na}s

neN

() NAz,y) €R*: y* > na’};

neN

() U{lz,y) eR*: 2° +4* — 3nz + dny < 25}

neN

Zadanie 2. Znalez¢ zbiory:
@) U A, A={(y): P+ <22 -1)}

te[0,+o00[
® () B, U B, Bi=[t+1,t—1]x[-2t—1,2
te[—1,1] te[—1,1]

Zadanie 3. Wykaza¢ tozsamosci

a) AU(B\C)=[(AUB)\CJ]U(ANC)

b) A\[B\(C\D)]=(A\B)U[(ANC)\ D]

) AAUAU---UA, = (A1 \A)U A\ A3)U-U(A, 1 \A)UA,, n=>2

d) AAUAU---UA, =[A\(AAUA3U---UA,)|U---U[A, 1\ AU A,

) AAUAU---UA, = (A1 \A)U A\ AU~ UA, 1 \A)UA\NADU (AT NAN---NA,)
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Zadanie 4. Zbada¢ injektywnos¢ i surjektywnos¢ odwzorowania, opisac¢ jego zbiér wartosci i pozio-
mice:
11—t 2t
‘R — R? t)=|——, ——
@ f 0= (1 )

x
b : R? 0,00} —R YY) = ———,
(b) g:R°\{(0,0)} , 9(z,y) PR

(¢) h:Z— 17, h(k)=2k*—3k+1.

Zadanie 5. Odwzorowanie f : X — X spelnia warunek
VeeX dneN f"(z)=u.

Udowodni¢, ze odwzorowanie f jest bijekcja. Symbol f™ oznacza tu n—krotne ztozenie odwzorowania
f ze sobg, tzn fo fo---of
—_
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Zadanie 6. Poda¢ przyktad bijekcji miedzy zbiorami X i Y jesli
X =1[0,1, Y =]0,1]
X =]0,1[, Y =[-2,2]\{-1,2}
X=NxN Y=N




