Cwiczenia z Analizy I R (pazdziernik 3)

Zabieramy sie za ciggi o wartosciach w liczbach rzeczywistych. Przy rozwigzywaniu zadan,
przydadzg sie nastepujace twierdzenia: o zbieznoSci ciggow monotonicznych i ograniczonych, o
trzech ciggach, nierowno$ci miedzy Srednimi...

Zadanie 1. (Typowe przyktady, ktore trzeba umieé¢) Zbadaé zbieznos$¢ i ewentualnie obliczy¢
granice nastepujacych ciagow:
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Ciekawe, na ile réznych sposobow potrafimy wykazaé, ze granica z punktu (5) jest tyle ile jest...

Zadanie 2. Wykazaé, ze ciag
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jest zbiezny dla dowolnego rzeczywistego x. Dla e(z) = nh_}rgo en(x) wykazaé¢ nastepujace wta-
snosci:

(1) e(x)e(y) = e(z +y),
2) dla dowolnego z e(z) > 0, e(z) > 1 + =,
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4) Zauwazy¢, ze dla funkcji odwrotnej log prawdziwe sg oszacowania <log(x) <z —1.
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Zadanie 3. Wykazaé, ze jesli lim,, ., a, = 0 oraz lim,, ., a,b, = ¢ to granica ciggu
(14 a,)™

istnieje i jest rowna e9. Wykorzysta¢ to do zbadania granicy ciggow:
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Zadanie 4. Zbada¢é zbieznos¢ ciggéw zadanych w sposéb rekurencyjny, w zaleznosci od xy.
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Zadanie 5. Udowodnié¢ (na przyklad korzystajac z elementarnej geometrii na plaszczyznie),
ze jesli x,, # 0 i ciag x, jest zbiezny do zera to
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Wolno wykorzysta¢ ciggtosé funkcji sinus.

Zadanie 6. Wiedzac, ze lim, o (1+1)" = € udowodni¢, ze lim, oo (1+1+ 5+ 5+ +4) =€




