
ROZWINIECIE FUNKCJI HOLOMORFKZNEJ W SZEREGTAYLORA
s

Pamigtojq Paris two byimoze
funky.g × - > exp (-11×2) ,

ktirq ollie × =o dokvesildmy

O÷
To funky

.

a jest wszgobie ,

W szclegilewsu
.

w x  =omtznitkowalnaMieskonczenie
wide vazy ( gtadke) . Wssystkie pahodne w ×=o sq miune 0

.

fest to funky .e gtowlke ,
ale W otoczenin zero nieaualitycsne

tar nie owjgue siq he odcinku JR
,

RE sapisoi se pomoug

zbieznego szeregu potggouego.

Taki Reay me sdaiwjq Sig v dziedzimie aespolonej ,
o csym

mini naslgpujgce twierobenie

TWIERDZENIE : Niels fe ACR ) I miech KCA ,
R ) ar

Wteoly saereg

f (a) + fka ) ¢ - a) + If "

(a) (zajt . . .tt#fkl( a) ( 2- a)
"

+ . . .

jest sbiezny w K( a ,R ) do fuukyi f miemaljeduostojnie ( tom

jedhostojnie me tdzdym sbiome zwowlym aawowtymw K ( a ,
R )

a



2

drugig.stronyobowipzujetaKzetwierd2enieo2adawaniufunkyiwpostaciszeregui2TWlERD2ENIEiNiechCaDnc.wbgdsieciqgiemlinb2espdonymNiechtakzeTz-limsupf6n.WowaasfH-nn@anKaoTjestfunkjqholomorficsngvkko.R

) .

Ponadto are flj÷ )
.

Twierdsenie nr 2 mie bgdziemy dowoobid
, gdyz zbieznosc '

miemal

jedhostajne szeregiw potegowych sostoua wykazame w vamour

Analizyt .

Podobnie vdznicskowaluosi
,

Choi wobieokinie meosywistg
.

dowod w obiedzihie Zespolong
. mie odbiege cool dowodu W

dsiedzinie mecsywistq : Sumy csgsciowe sq wielomianami ,
satem

spethiojq wowunki C- R
.

Grande tokze speehie te wowunki co

wynika 2 twieroken o noznicskowaniu wyvaz Po wyvazie szeregow
abiezhycb jednostojnie .

.

Lajmiemy sig so to dowodem twierdseuie mr 1
.

W dowoobie

Kobyshe siq one wsonu Cauchy
'

ego
ones 2 nieriwhosa

.

candy
'

q:WODG ) Wesimyjakw trace. trierdzenia feA4 , Kfe ,R)ar
�1�

.my
dowookii abieznosa

.

Szeregu
me

Kazokgm store 2wowtgm www.

tymw KCQR) . Wystarcuy wzigc
. KCQT take

,
ze NCR

. Ustodmy
Wigc odpowiednie N

.

f [ AH
,

KC a

,R
) c R

p
Nierownosi Gmuytgo

If "
(a) / { Mln Sup Ifthl Nick 2€ K(airT wtedy

R
z .

- at

Reil



/ f istnieje take c 3

an = ftp.t#1an1chfp=.cnpc=supHHl
/ 2£ 2K( Q

,
R )

lanzyt ¥ - (ref g- z= a+a . z y¥#
"

e s 1
12.  al

2

Nierdwnosa.Caudylegowynikie.Zes2eregjestjeduostojnieabiezhymeKCeI.Tmebejeszuewykazac.ZesumetegoszeregutofHiiiintIiAEIeYHibieEoEIic.ros2KfairYJKCair45k-odHFto9a.ptIE.Ik.thaHEtnEatob-eg-ahI2Eda1ILsateunn@2fTfsbieznyjednoAajnienatIn.ekojd0a.ytInDIEetnYIa.asimBPmyoblibauiupromicuiesbiezuosciagsciejuzywasigpojsciegrauigmizgrauicggonnej.Wiadomoizejisliciggjestsbieznytojegoqraniuegornejcstmiwmegrauiay.Noyirgsciejwigcliuywynbjm.fE.Eweutualuiekorp1amyafiktuizejiunhm.YhaYT.P

amigtaiholezyisthieje , toniest nowna take Ze grouice go.mg mozna



znaleicbadojgcgranicepodciggoir.4NlEKT0REFuNKCJEHoLOMORFlC2NEWiedzgc.zefunkjeholomovficrnemozne2aolawaipmypomocyabiezhyms2eregowpotggowychmozemywobieokinieaespdonq.sdefiniowai2home21Rfunky.eiFunKy.awykiadnicreie3expCh-nI@2mT02nanychuTasnojciacne422-e4e22e.E1zfYte2Fuukq.e

tygonomehycrne : \
sina.gl (LKEY,wsz=§(i2tei2) . . .

Fcaikowite
,

tan

f
hdomorficrne no

Fuukje hiperbolicsne Q

shuttle
'

. e- 2) uz=I( itiy
✓

Fuukje wymierne

¥ = If 2 "

, pmomien sbieznosci  =L

fH= 0¥21 noakiowlamy me utamkiproste  i rozwijamy wszereg
wkolewktorym sig da

,
tan Mie sohacsomy o

osobliwosd
,



WMOSKI ZTW
. TAYLOR A :

5

a)

NiechfeAHfeslidheaerioUanelNfHCQtOtofjeststouanerfezelio1wiefunKjeholomovficrnemoyigmivnewssystKiepochodnewjednympunkeieobswwurtondznigsigcouajwyzg.ostiegtDgMiq.saep.rowefunkjiholomorfisnejgizolowane.DowoDIstotnie.jesilil685-t731sbiormiq.sc2erowycumdpunktskupiemie.tisthiejeciggCaDmiejsczerowyu2bieznydotegopunktu.nldxyQn-aifGt-oGciggfoscifJ0kasujesigiZewssystKiepochodnefwe2nikejg.2aeoZmyzemieinieuflKYajbqokiemie2aikgigqpochodng.wtedyfH-IBLCz-oDhfhYI.cz.ajnt@Cz-ajflkI1-Czajkgcz9jestkolomovficznaigaej.fMCajY4-tOAIeyCankOboO-fCanHfIoJkgCanIsotewnldxsgCQnhO-gCeJspre_c-toSkorowssystKiepodrodheiwartosc.fwasq2ero.tofjest2ero.Jesliwigcfuiejeststeie.miwmeO.tomiq.s

we zero we

sq isolowane
.



Dotyouczas dyskutowalismy vozwinigciefuukcji holomovficzuq
.

W Kole
,

ktore mie.su .

sig wobszanre holomovficznosu
.

fuukji .
Terror rozpatny .

waibgdziemy voswinigcie wpierscieniu , ktorymoze  otaoseipunkty
osobliwe 6

DEFINKJA : Pierscieniem otwartym o

promieuiacu NCR isrodkuw one �1�

# ^

noiynamy
a

12={2 : r< 12 . al < R }

TWERDZENIE ( Laurent ) Nick fe AED i

nick R( a ,mR) cr
. wtedy dla fe Rfe ,v ,R) sodwobi

o

f (2) =3 an ( 2- e)
"

.

na .  •

Szereg powyzszy jest sbiezhybeawsglgdnie  I miemaljeduostajnie me

Reina ) i Powaw
an .gg, § todd } v<g< R

OKCQ , g)

DOW '0D : Weimy RTEii ,
R

'

) dhe vcn 's R 's R wtedy
bmegi pierscieuia sawieroyig hiq wobszane hobo

.
morficzuosu . Bieremy ZERCQ

,
v

'

,
R

'

)

R :
 ' fczjzlp

,
| # d } =

Y R 5 - 2

2R(qviR' )

Bneg 2R( air ; R
'

) to dwaokrggi : Is - atr '

I 15 - EHR
'

. Wigkhy sorieutowanykauonicunie

druojpmeciwnie ,
satem

= ,§•
,
.gs#&5-§y=¥¥& } kazdg shyer week ponaktujemy

inane .



GIKG po wigkszym oblicsamy takjak pry waonetylora 7

lzakhspeel
satem YE¥4

t.int#s.:Ids=sYIIeds;s.Me&fwEIn
weizmy teraz 2 : Nc In" 5 12 - elf RER '

( R

lE¥÷HYi¥=c¥t£ .

f jest holomorficzme wigc  ogranicsome me  oknggu 15 - at R
'

pmzez
M ( a ,R

'
)

Soneneg pod caikg jest sbiezny jednonojnie  me RTE, vi RY imozme samienic
'

kolcjnosicaikowauie I sumowania :

= ⇐
.

to as
" § Emmis

life KR '

Dmteoiks " hakhjemy
"

inane : p
¥¥=¥#¥ . , ]

so tee }= § IIIas ;§ .IE#&A=§t¥I¥¥n
les - akr '

Is - at  v
'

=§&tc⇒lE;I Has ¥5intermittent .

shown mozhe zamieuii tolejnosd :

= If ( # " § f (3) ( 5- a)
"

d }



⇐ ⇐

ask.net#nnds&eat+.JotCs)cs.fds8

µ
15 - ekr

'

^

k= - (re⇐Iz ;§⇒yH¥* ,wyglpdojqjaktn

Obe okrggiopromieniecn N
'

I R
'

lezqwobszere holomorpizno
sci

, mozneje wigc sastgpiipmez wspoluy promien
'

vcg < R . wykiewlismy sbiezuoscijedhortg
.

he me awartpm

Rice ,
r

"

,
R

") ale v
"

I R
"

bytydowolne ,
satem ostatecznie many

miemaljeduostojnp sbiezhosc ' me QCEMR ) .

era

Kousekweujei wnioski w mestgpnym wykiadzie .

Karl
Weierstrass

1815-1897

1813-1854

Pierre Alphonse Laurent


