
Seria V zada« domowych
z Rachunku Ró»niczkowego i Caªkowego

Zad. 1 Obliczy¢ sumy szeregów dokonuj¡c rozkªadu wyrazów na ró»nic¦ wg.
metody z ¢wicze«:

a)
∞∑
n=1

2n+ 1

n2(n+ 1)2
, b)

∞∑
n=1

1

n(n+ 1)(n+ 2)
, c)

∞∑
n=1

n+ 1

n2(n+ 2)2
, d)

∞∑
n=1

1

n(n+ 2)(n+ 4)
.

Zad. 2 Zbada¢ zbie»no±¢ szeregów stosuj¡c kryterium porównawcze:

a)
∞∑
n=0

1

2n + 1
, b)

∞∑
n=1

ln(n+ 1)
3
√
n2

, c)
∞∑
n=1

1

n5n
.

Zad. 3 Zbada¢ zbie»no±¢ szeregów za pomoc¡ kryterium d'Alemberta:

a)
∞∑
n=0

3n

2n(2n+ 1)
, b)

∞∑
n=0

n3

(2n)!
, c)

∞∑
n=1

4n− 3√
n3n

.

Zad. 4 Zbada¢ zbie»no±¢ szeregów stosuj¡c kryterium Cauchy'ego:

a)
∞∑
n=0

(n+ 1)3n

4n+1
, b)

∞∑
n=1

lnn

3n
, c)

∞∑
n=1

(3 arc tg n)n

5n
.

Zad. 5 Zbada¢ zbie»no±¢ szeregów

a)
∞∑
n=1

1√
n(n+ 1)

, b)
∞∑
n=1

lnn

n2
, c)

∞∑
n=0

3n(n!)2

(2n)!
.

Zad. 6 Okre±li¢, czy poni»sze szeregi przemienne s¡ zbie»ne bezwzgl¦dnie, wa-
runkowo, czy te» rozbie»ne:

a)
∞∑
n=1

(−1)n−1

n 3
√
n

, b)
∞∑
n=1

(−1)n tg
(
1

n

)
, c)

∞∑
n=1

(−1)n−1

(n+ 1)a2n
.

Zad. 7 Okre±li¢ promie« zbie»no±ci szeregu pot¦gowego i zbada¢ jego zbie»no±¢
na kra«cach przedziaªu okre±lono±ci:

a)
∞∑
n=0

n5

(n+ 1)!
xn, b)

∞∑
n=0

2nn!

(2n)!
xn, c)

∞∑
n=1

(−1)n

3n−1
√
n
xn.

Zad. 8 Obliczy¢ promie« zbie»no±ci szeregu pot¦gowego i znale¹¢ jego sum¦:

a)
∞∑
n=0

(−1)n

n+ 1
xn, b)

∞∑
n=0

(2n+ 1)xn, c)
∞∑
n=0

(−1)n

3n+ 1
x3n+1.



Zad. 9 Obliczy¢ sum¦ szeregu:

a)
∞∑
n=1

1

n2n
xn, b)

∞∑
n=0

(−1)n

2n+ 1
.

Zad. 10 Rozwin¡¢ w szereg Maclaurina funkcje:
∞∑
n=1

1

2 + x2
, b) ln

1 + x

1− x
, c) ex ln(1 + x).


