Zadania z rachunku rézniczkowego i calkowego. Seria VI

e Zadanie 1. Krzywa z = t%, y = t — %t‘l tworzy petle. Obliczy¢ pole
wewnatrz tej petli.

e Zadanie 2. Obliczy¢ objeto$¢ bryly utworzonej przez obrét dookota osi
z hiperboli y = % i ograniczonej plaszczyzna x = 1.

e Zadanie 3. Obliczy¢ pole powierzchni bryty obrotowej powstalej przez
obrét dookola osi @ krzywej y = 223, gdzie 0 < z < oo.



VII Seria zadan domowych
z Rachunku Roézniczkowego i Catkowego

Zad. 1 Obliczy¢ promien zbieznosci szeregdw
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Zad. 2 Obliczy¢ sumy szeregébw
a) Z G za pomoca catkowania szeregu Z(—)"x” oraz,

= (D4 >
b) 2 (27;—+1) za pomocy catkowania szeregu ;(_)%Qn'

Zad. 3 Rozwina¢ w szereg Maclaurina funkcje
) @) = e a )
14+x

b) g(z) = log 5
Obliczy¢ promien zbieznosci otrzymanych szeregéw.

Wsk. a) skorzystac z rozkladu na ulamki proste,

wsk. b) skorzystaé¢ z catkowania rozwiniecia w szereg funkcji H%




DODATKOWE, NIEOBOWIAZKOWE ZADANIA Z RACHUNKU
ROZNICZKOWEGO I CALKOWEGO

Zad. 1. Rozwiaza¢ rOwnanie rézniczkowe
(L+X)y"=y"
Odp. y="Cx*+Cx+C,.
Zad. 2. Rozwiaza¢ rOwnanie rézniczkowe
Xy —2y =x°%cos x.
Odp. y = x’sinx+ C x?.
Zad. 3. Rozwiaza¢ rOwnanie rozniczkowe
y'— 4y'+ 4y =8 x° — 36x.

Odp. y= 2x® +6x° —3+[Ax + B exp(2X)].

Zad. 4. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji
f(xy) =3 x’y — x* — y*.
Odp. Maksimum lokalne w punkcie (6,3).
Zad. 5. Znalez¢ najwigksza i najmniejsza warto$¢ funkcji
f(x,y) = 2x° +4x° +y? —2xy
w obszarze domknigtym ograniczonym liniami y = x° iy = 4.
Odp. f(-2,4) =1(2,4)=32 i 1(0,0)=0.

Zad. 6. Znalez¢é najkrotsza odleglo$é miedzy parabola y = x° i prosta x —y — 2 = 0.
Wykorzysta¢ metode mnoznikow Lagrange’a.

Odp. 7/(4/2).



