TWIERDZENIE O TRZECH CIAGACH

Niech beda dane 3 ciagi liczb rzeczywistych (ax), (ba), (cn)
lim a, = Jl_l};ccﬂ = g,

Gdzie: —00
Jesli istnieje takie N>0, ze dla kazdego n>N zachodzi:
(1) (@) <(bn)<(cn) _

lim b, = g.

to ciag (by) jest zbiezny 1 n—oo

DOWOD:

Z zatozenia (i twierdzenia o ograniczonosci ciagdw zbieznych*) wynika, ze w
dowolnie malym przedziale (g — €, g + €) leza wszystkie wyrazy a, (dla n>N)
1 wszystkie wyrazy c, (dla n>N), wigc wobec zaleznos$ci (1): (an) <(b.)< (cn),
leza w nim roOwniez wszystkie wyrazy b, (dla n>N).

Zatem lim,_.oce, =limy_ocay, = limy_ocby

(*) Kazdy ciag zbiezny musi by¢ ograniczony (tzn. wszystkie jego wyrazy
musza by¢ zawarte w pewnym przedziale skonczonym).

. lim a, = g, ' ,
Jezel n—oe " to w przedziale (g — €, g + €) dla dowolnie wybranego ¢

leza wszystkie wyrazy a,.
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