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Zadania domowe z matematyki 2L
seria 7

1. Obliczy¢ (o ile sa zbiezne) sumy szeregow
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2. Zbada¢ zbiezno$¢ ponizszych szeregéw liczbowych
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3. Pokaza¢, ze jezeli ciag a,, ma wszystkie wyrazy dodatnie i szereg G,
ag
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jest zbiezny, to réwniez szereg Z ai jest zbiezny.
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4. Poda¢ przyklad ciagu a, takiego, ze
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(a) > a, jest rozbiezny, ale Y a? jest zbiezny,
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(b) Z a, jest zbiezny, ale Z a2 jest rozbiezny.
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Zbadaé zbiezno$¢ punktows i jednostajng ciggéw funkcyjnych
1
(a) fo(x) = —sinnz, z € R,
n
nx
b n = )
1

(c) fulz) = ﬁe“”, x € (—0,2],

) fau(z) = % z€R.

r € R,

Czy funkcja
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jest ciggla? Wskazowka: Pokazaé, ze f jest ciagta dla z € [—M, M| dla
dowolnego dodatniego M.
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. Niech f,(z) = \{L';Q’ dla z € R.
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(a) Znalez¢ granice punktows f(z) ciagu funkcji f,(x).
(b) Pokaza¢, ze ciag f,(z) zbiega jednostajnie do swojej granicy.
(¢) Cay lim fi(x) = f'(2)?
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. Wyznaczy¢ promien zbiezno$ci szeregdéw potegowych Z apx”, dla
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(a) a, =—, (b)a,=n! (c)a,=n, (d)a,=2"
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. Rozwina¢ funkcje f(z) = In(z + 1) w szereg potegowy. Zbadaé pro-

mieni zbieznosci oraz zbiezno$é na koncach przedziahu.
Funkcja Bessela J;(z) jest rozwiagzaniem réwnania rézniczkowego
22 J{ (@) + 2 J{(x) + (2* = 1) Ji(z) = 0,
J1(0) =1, J1(0) = 0.

Znalez¢ wzor na wspoltezynniki rozwiniecia tej funkcji na szereg pote-

gowy Ji(z) =D a,z™.
n=0

Zadania dostepne s takze na stronie internetowe;j

www.fuw.edu.pl/~pionow/mat2l
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