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Zadania domowe z matematyki 2L
seria 8

1. Zaznaczy¢ na uktadzie wspotrzednych dziedziny ponizszych funkcji
(a) f(z,y) = In(zy + 1), (b) f(z,y) = tglz +y),
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2. Obliczy¢ granice (o ile istnieje) funkcji f(x,y) w punkcie P

() f(y) = s dla P = (0,0),

22 — g2

(b) f(z,y) = proY p— dla P = (1,1),

)
(¢) f(z,y)=2Y dla P=(0,0),
1

(d) f(z,y) = Re [exp < - lyﬂ dla P = (0,0).

T

3. Wyznaczy¢ pochodne kierunkowe w kierunku dowolnego wektora w
punkcie (1, 1) funkcji f(z,y) = 2¥ — y”.

4. Obliczy¢ pochodne czgstkowe funkcji
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(a) (b) sin (sin <x2 + yZ)), (c) Vv,
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5. Dana jest funkcja

—— dla (x, 0,0),
« dla (z,y) = (0,0).
(a) Dla jakiej wartosci parametru o w punkcie (0, 0) istnieje pochodna
kierunkowa w kierunku wektora (1,0)? Ile ona wynosi?
(b) Dla jakiej warto$ci parametru o w punkcie (0, 0) istnieje pochodna
kierunkowa w kierunku wektora (0,1)? Ile ona wynosi?

6. Powierzchnia w IR® zadana jest réwnaniem

2z =% — g2

(a) Jaka nazwe ma taka powierzchnia?

(b) Wyznaczy¢ réwnanie plaszczyzny stycznej do danej powierzchni
w dowolnym punkcie.

(c) Jaka krzywa powstaje na przecieciu plaszczyzny stycznej z rozwa-
zang powierzchnia?

(d) Jaka krzywa otrzyma sie na przecieciu plaszczyzny stycznej do
kuli z ta kula?

(e) Poda¢ przyktad ciaglej funkcji jednej zmiennej f(z) dla ktorej
styczna poprowadzona w dowolnym punkcie przecina tg funkcje w
nieskonczonej ilo$ci punktow.

7. Dany jest uktad spoczywajacych tadunkéw elektrycznych. Udowodnié,
ze w dowolnym punkcie wektor natezenia pola elektrycznego E jest
prostopadty do powierzchni ekwipotencjalnej przechodzacej przez ten
punkt.

8. Rozwingé w szereg Taylora do czwartego rzedu ponizsze funkcje wokot
punktu (0, 0)
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T AT (c) Re (e“i y) :

(a) arcsin (xsiny), (b)

9. Okresli¢ dziedzine, a nastepnie znalezé¢ najwieksza i najmniejszg war-

tos¢ funkcji
rT+y
— . J4 — 2 — 2 .
flz,y)=y/4—x VYT

Zadania dostepne sg takze na stronie internetowej
www.fuw.edu.pl/~pionow/mat2l
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