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Zadanie 1. Znalezé wszystkie parametry a,b € Ria > 1 tak, aby funkcja

bx dla =<1
Rz f(x)=

a

% dla z >1

byla rézniczkowalna na calym R.
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Zadanie 2. Pokazaé, ze dla kazdego = > 0: arctgx + arctg <) = g
T

Zadanie 3. Zbadaé nieréwnosci: .
a) Vyer : - arctgx > 5%~ 1;

1
b) Veso: log (1+V1+22) < ;—i—logaﬁ.

Zadanie 4. Znalez¢ wszystkie wartosci a,b € R dla ktérych funkcja:
(x —2)log (22 —4) dla |z| <2
Rz f(z) =
axr +b dla x> 2
jest ciagtla.

Zadanie 5. Cgzy istniejg stale a,b € R takie, ze dla funkcji f(x) = = - arctg(x) — ax — b istnieje
a) lim_f(r) =0
T—T00

) lm_ f(z)=0.

Zadanie 6. Obliczy¢ granice:
) i 1+logx — T
2 x1—>n11 (562 - 1)2 ’

b) lim sin x — :;:cos2 x
z—0 sin® x
arctgx —log (1 + )

)

.
°) ey log (1 4 «2)

1
d) lim (tgx+ );

T3 xTr — %
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o [eEes)]T
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) 1 log (1 — 323)
:cll{%] 41)3 '

Zadanie 7. Wyznaczy¢ ekstrema lokalne funkcji
a) f(z) =log (ac—}— \/1—|—£L’2>;

b) f(z) = |log (z? — 1)| dla |z| > 1.

Zadanie 8. Wyznaczy¢ najmniejsza i najwicksza wartoéé funkcji f(z) = sin?z +sinz na R.



Zadanie 9. Poda¢ przedzialy monotonicznosci i lokalne ekstrema funkcji:

a) f(z) = |z[(z = 1) na R;

b) f(@) = — ma R\ {-11};

¢) f(z) = zev na R\ {0};
d) f(z) =2v2—22 dla |z| < V2;
e) f(z) = V1—23 naR.
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Zadanie 10. Zbada¢é liczbe rozwigzan réwnania xe® =1 w przedziale }2, 1 [

Zadanie 11. W kule o promieniu R wpisano stozek. Jaki jest promien podstawy i wysokosé¢ stozka,
ktérego objetosé jest najwieksza?

Zadanie 12. W zbiorze walcow o ustalonej objetoséci V' znalez¢ walec o najmniejszym polu
powierzchni catkowitej S. Poda¢ promien podstawy oraz wysoko$¢ minimalnego walca,
a takze Smin.



