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Teoria Liouville’a, supersymetryczne N = 2 teorie Yanga—Millsa i uniformizacja naktutych sfer

Streszczenie:

Twierdzenie o uniformizacji (Poincaré, Koebe, 1907) gwarantuje istnienie meromorficznej funkcji
NMH>7—=2=\Nr)eH/G=C

zwanej uniformizacjg. Powyzej H to gérna pétptaszczyzna, G to dyskretna podgrupa grupy PSL(2, R),
ktéra dziata na H przez transformacje Mobiusa a H /G to model powierzchni Riemanna C'. Odw-
zorowanie A jest znane explicite tylko w przypadku 3-naklutej sfery Riemanna. W szczegdélnosci
konstrukcja tego odwzorowania dla n-naktutej sfery, gdy n > 3, jest ciagle otwartym problemem.
Metode konstrukcji A w przypadku n-naklutej sfery z tzw. osobliwo$ciami parabolicznymi zapro-
ponowal Poincaré. Metoda ta opiera si¢ na zwiazku problemu uniformizacji z problemem monodromi
dla pewnego roéwnania rézniczkowego typu Fuchsa. Mozna pokazaé, ze jesli A jest uniformizacja n-
naktutej sfery Cp,, = CU {0} \ {21,...,2,}, to wielowartosciowe odwzorowanie A~! odwrotne do
uniformizacji jest ilorazem fundamentalnych rozwigzan réwnania Fuchsa z monodromia PSL(2, R).
Odwzorowanie A~' ma punkty rozgalezienia w 21, . . ., z, i galezie zwiazane transformacjami z G. Za-
tem konstrukcja A\~! sprowadza si¢ do znalezienia odpowiednich rozwiazafi réwnania Fuchsa. Pojawia
si¢ jednak istotny problem, tj. réwnanie Fuchsa stowarzyszone z uniformizacja n-naktutej sfery Cj,,
jest okreSlone z doktadnoScia do pewnych nieznanych wspétczynnikoéw cq, . . ., ¢, zwanych parame-
trami dodatkowymi. Parametry te sa skomplikowanymi funkcjami na przestrzeni modutéw powierzchni
Co,n- Ich wyliczenie dla n > 3 jest trudnym i w ogélnej sytuacji nierozwigzanym problemem.

Celem seminarium begdzie przedstawienie metody wyliczania parametréw dodatkowych dla réwnania
Fuchsa na sferze z czterema nakluciami [1, 2]. Metoda odwotuje si¢ do znanych zwiazkéw prob-
lemu parametréw dodatkowych z teoria Liouville’a oraz do odkrytych niedawno zwiazkéw z super-
symetrycznymi N' = 2 teoriami Yanga-Millsa. Wyprowadzone zostana formuty na parametry do-
datkowe w réwnaniu Fuchsa z czterema osobliowoS$ciami parabolicznymi lub eliptycznymi. Nast¢pnie
omodwione zostang zastosowania otrzymanych wynikow wykraczajace poza problem uniformizacji oraz
mozliwe uogdlnienie zastosowanej metody do przypadku n-punktowego. Przedyskutowane zostana
rowniez mozliwe kierunki dalszych badan.
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