7ZADANIA NA CWICZENIA Z MATEMATYKI II L
SERIA 5

EKSTREMA LOKALNE FUNKCJI WIELU ZMIENNYCH
. Okresli¢ ekstrema lokalne funkcji

a) f(xay) = 1+6I*$27$y7y2,
b) f(z,y) = 23 + v — 3axy w funkcji parametru a.

EKSTREMA GLOBALNE FUNKCJI WIELU ZMIENNYCH

. Znalez¢ ekstrema globalne funkcji

a) f(x,y) =22% — 2y% w kole 22 + y% < 4,
b) f(z,y) = 2 — 2y? + 4oy — 62 — 1 w trojkacie ograniczonym prostymi x =0, y =0, z +y = 3.

EKSTREMA ZWIAZANE

. Okresli¢ ekstrema zwigzane funkcji f(x,y) = 2% + y? + 2zy przy warunku postaci g(z,y) = 22 +y?> — 1 =0.

. Wsrod prostopadloscianéw o powierzchni S znalezé ten o maksymalnej objetosci.

EKSTREMA FUNKCJI UWIKLANYCH
. Znalez¢ ekstrema funkeji y = y(z) zadanych w sposob uwiklany przez:

a) 2% +y% —3zy =0,
b) #° — 3y* — bay? = 0.

ANALIZA WEKTOROWA
. Sprawdzi¢ nastepujace tozsamosci:

) V(gy) = (Vo)y + ¢V,

b) div (¢pA) = (Vo) - A+ ¢div A,
) H)
)

a

C

rot (¢ (Vo) x A+ prot A,

d) rot rot A = V(divA) — AA,

gdzie ¢(z1, x2, x3), ¥ (21, T2, x3) sa polami skalarnymi, natomiast /Y(xl, To,T3) = Z?:l A;(x1,x2,x3)e; jest polem wek-
torowym trzech zmiennych ¥ = (21, x2,23), a A jest laplasjanem A = div V.



CALKI WIELOKROTNE

. Obliczy¢ calki iterowane:

4 1 5 a
a) / dac/ 2zydy, b) / do ridr.
0 4 0 acos 6
//(x + 2y)dzdy,
Q

gdzie obszarem catkowania 2 jest trojkat o wierzchotkach A = (0,0), B = (2,2) oraz C = (—1,1).

. Obliczy¢ catke

. Stosujac zamiane zmiennych obliczy¢ catke

/ / dxdy
/02 2’

Q Ty

gdzie Q jest wnetrzem okregu 22 + 3% = 1.



