Fizyka z Matematyka 11

Liczby zespolone

Zadanie 18. Oblicz

a) w= 2>
b) w=zz

z
c) w=-

z
d) w="
)w=2

gdzie z = 1 + 7. Przedstaw wynik w postaci algebraicznej i wyktadniczej.
Zadanie 19. Podaj geometryczng interpretacje liczb sprzezonych.

Zadanie 20. Podaj geometryczng interpretacje odwrotnosci liczby zespolonej z # 0. Rozwaz
przypadki |z| =1, |2| < 1, |z| > L.

Zadanie 21. Znajdz zbiér punktéw na ptaszczyznie zespolonej spetniajacych warunek
|z — 2| =
gdzie z, jest ustalonym punktem, a r jest rzeczywista statg dodatnia.
Zadanie 22. Podaj geometryczng interpretacje iloczynu
212 = |z|(cosa +isina) = |z]e™,
gdy z # 0.
Zadanie 23. Wyraz sin(« + 3) oraz cos(a + 3) przez funkcje trygonometryczne katow a i .

Zadanie 24. Wyprowadz tozsamosci trygonometryczne

cosa+cosﬁ:2cosa;ﬁcosa;ﬁ
a+p3 a—p

sino + sin = 2sin CcoS
b 2 2

Zadanie 25. Przedstaw w postaci trygonometrycznej i wyktadniczej

z=1+3i

Zadanie 26. Przedstaw w postaci algebraicznej i wyktadniczej

a) z=2(cosm/6+isin7/6)

b) z=4(cosmw/4 — isinm/4)

Zadanie 27. Przedstaw w postaci trygonometrycznej i algebraicznej
a) z=4¢e"/3

b) z=2e /0



Zadanie 28. Przedstaw w postaci algebraicznej wy = z & z, gdzie z = a +1b, a,b € R. Pokaz,

ze Rez = ;(z +2z), Imz = Z—Z(z —2).
Zadanie 29. Rozwiaz w dziedzinie liczb zespolonych réwnanie
2 4+2:42=0
Sprobuj rozwigzaé to réwnanie w sposob tradycyjny, wprowadzajac wielkosé i = /—1.
Zadanie 30. Znajdz w dziedzinie liczb zespolonych pierwiastki rownania

22+ 2(1+1i)z+2i =0.

Zadanie 31. Znajdz w dziedzinie liczb zespolonych pierwiastki rownania
a) 24 +1=0

b) z4—1=0

c) 2t —i=0

i przedstaw je na plaszczyznie zespolone;j.

Zadanie 32. Oblicz /z, gdzie z = 4(1 +iv/3).

Zadanie 33. Przedstaw w postaci algebraicznej

a) sini
b) cosi
c) Logi
d) Log(—1)
e) i’
Wskazéwka: wykorzystaé tozsamosci
Cos z = eZZ_|_2€_ZZ’ sin z = ezz;@_e_w, Logz = In |z| +ip, 2% = evkos®

gdzie z = |z]e™ i przyjmujemy —7 < ¢ < 7.

Zadanie 34. Znajdz btad w nastepujacym rachunku

—2=v=2-V/=2=/(-2)- (-2)=V4=2



