Mechanika Klasyczna 2018/2019
7. seria zadann domowych

Zad. 1
Lagrangian dla potencjatu V(r) przy ruchu plaskim podlega separacji jako uktad Liouville’a.
Znalez¢ ta metoda catki ruchu.

Zad. 2
Ksiezyce Kordylewskiego (Trojanczycy). W uktadzie Ziemia-Ksiezyc (obracajacym sie zgodnie
z sitami grawitacji), sprawdzi¢ ze polozenie ekstremum potencjatu efektywnego od obu cial
(punkt Lagrange’a) znajduje sie w wierzcholtku trojkata rownobocznego, gdzie jeden z bokow
taczy ciata. Rozwigzujac rownania ruchu metodg matych drgan, sprawdzi¢ ze pomimo formalne;j
rOwnowagi nietrwalej trzecie cialo w poblizu tego punktu wykonuje oscylacje.

Zad. 3
Brachistochrona (krzywa najszybszego spadku). Po jakiej krzywej y(x) ciato poczatkowo spo-
czywajace dotrze najszybciej do wybranego punktu w polu g = (g,0,0)? W zadaniu uzy¢
rownan Eulera-Lagrange’a dla dziatania (czasu)
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gdzie ds = /1 + y?dx i v = \/2gx. Znalez¢ najpierw stalg ruchu i dalej rozwigza¢ rownanie
rozniczkowe.
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