Zad. 1.1. Pokazaé, ze formuta logczna

(pA(mg=-p)) =q

jest tautologia, i objasnié¢ jak odpowiada ona schematowi wnioskowania "dowo6d
nie wprost". Pokazaé przyktad zastosowania tego schematu, np. do dowiedzenia
ze istnieje nieskoniczenie wiele liczb pierwszych.

Zad. 1.2. Pokazaé, ze formuta logczna

(p=aA(@=p)=(q<p

jest tautologia, i objasni¢ jak odpowiada ona schematowi wnioskowania "dowod
w dwie strony". Pokazaé¢ przyklad zastosowania tego schematu, np. do dowie-
dzenia, ze

Vn € N: (6|n < (2|n A 3[n))

Relacje podzielnosci | formalnie definiujemy jako alb <9¢f 3k € Z : b = ak).
€

Zad. 1.3. Pokazaé, ze formuta logiczna

(prVp2) A1 =) A (p2=q) = ¢
jest tautologia, i objasni¢ jak odpowiada ona schematowi wnioskowania "dowod
przez przypadki". Doprowadzi¢ studentéw do wyprowadzenia formuty obejmu-
jacej dowolng liczbe przypadkow:

(GpreA:pA(VpeA:ip=q))=q
Pokazaé¢ przyktad zastosowania tego schematu, np. do dowiedzenia ze

Vn € N: 6|(n® —n)
Zad. 1.4. Uzywajac definicji operacji i relacji na zbiorach

AUB =% {z:(x € A)V (z € B)}

(
AN B =% {4, (
A\B:def{x (

(

T € (z € B)}

(z ¢ B)}

A)A
A) A
ACB&"Vr: ((z€A) = (z€D))

udowodni¢ formalnie, ze
AN(BUC)=(ANB)U(ANC)
AU(BNC)=(AUB)N(AUCQC)
A\(BNC) =(A\B)U(A\C)
(ACB)A(ACC)) & (AcC(BNCQC))



