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Zad. 5.2. Narysuj dla metryk d1 oraz d∞ na pªaszczy¹nie R2 d-odcinki,
czyli zbiory

[a, b] := {p ∈ R2 : d(a, p) + d(p, b) = d(a, b)}

(mo»na przyj¡¢ a = (0, 0), rozpatrz ró»ne punkty b).

Zad. 5.3.Narysuj ró»ne d-kule i d-odcinki na R2 dla metryki "rzymskiej"("Wszystkie
drogi prowadz¡ do Rzymu") danej wzorem

d(x, y) =

{
|x− y| je»eli punkty x, y i (0, 0) le»¡ na jednej prostej
|x|+ |y| je»eli punkty x, y i (0, 0) nie le»¡ na jednej prostej

gdzie |x| =
√
x2
1 + x2

2.

Zad. 5.4. Niech X = {(x1, x2) ∈ R2 : x2
1+x2

2 < 1}, d(x, y) = min{|x−y|, 2−
|x| − |y|}. Pokaza», »e d jest metryk¡ na X, naszkicuj ró»ne d-kule i d-odcinki.

Zad. 5.5. Niech a ≥ 0. Niech (X, d) b¦dzie zbiorem funkcji ograniczonych
na przedziale [a,∞[ o warto±ciach w R, z metryk¡ supremum

d(f, g) = sup{|f(x)− g(x)| : x ∈ [a,∞[}

Poka», »e dla a = 0, dla ci¡gu funkcji fn danych wzorami fn(x) = e−nx funkcja
g dana wzorem g(x) = limn→∞ fn(x) NIE jest granic¡ (wzgl¦dem podanej me-
tryki). Poka», »e dla a > 0, g jest granic¡ fn.
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