Zad. 5.1. Wykorzystujac twierdzenie Stolza, znajdz granice ciagow: a. a,, =
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Zad. 5.2. Narysuj dla metryk d; oraz do, na plaszczyznie R? d-odcinki,
czyli zbiory
[a,] := {p € R? : d(a,p) + d(p,b) = d(a,])}

(mozna przyjac¢ a = (0,0), rozpatrz rézne punkty b).

Zad. 5.3. Narysuj rozne d-kule i d-odcinki na R? dla metryki "rzymskiej" (" Wszystkie
drogi prowadza do Rzymu") danej wzorem

d(z,y) = |x —y|  jezeli punkty z, y i (0,0) leza na jednej prostej
©Y) = |z| + |y| jezeli punkty z, y i (0,0) nie leza na jednej prostej

gdzie |z| = /2% + 23.

Zad. 5.4. Niech X = {(z1,72) € R? : 22 +23 < 1}, d(x,y) = min{|z—y|,2—
|z| — |y|}. Pokazaz, ze d jest metryka na X, naszkicuj rozne d-kule i d-odcinki.

Zad. 5.5. Niech a > 0. Niech (X, d) bedzie zbiorem funkcji ograniczonych
na przedziale [a, oo[ o wartosciach w R, z metryka supremum

d(f,9) = sap{|f(x) — g(2)| : & € [a, 00[}

Pokaz, ze dla a = 0, dla ciagu funkcji f,, danych wzorami f,(x) = e™™* funkcja
g dana wzorem g(z) = lim,,_,o, f,(x) NIE jest granica (wzgledem podanej me-
tryki). Pokaz, ze dla a > 0, g jest granica f,.

Zad. 5.6. Zbadaj, czy zbiory A = 0 [5-25,5 ), B = Mhey] — £, 2],

n=112n+1° 2n n)n—1
C=U,_,[-2,1— 1] sy otwarte badz domknigte.
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