
Zad. 6.1. Korzystaj¡c z de�nicji Heine'go (ci¡gowej) granicy funkcji zba-
da¢ istnienie granicy limx→0 sin

2 π
x .

Zad. 6.2. Korzystaj¡c z de�nicji Cauchy'ego granicy funkcji zbada¢ istnie-
nie granicy limx→0 x sin

1
x .

Zad. 6.3. Naszkicowac wykres funkcji f(x) = limt→0
x+t2

t+x2 .

Zad. 6.4. Korzystaj¡c z de�nicji Cauchy'ego zbada¢ ci¡gªo±¢ funkcji f(x) =
x2 w punkcie x = 2.

Zad. 6.5. NIech

f(x) =

{
x dla x ∈ Q
x2dla x ∈ R \Q

Rozstrzygn¡¢, w jakich punktach funkcja f(x) jest ci¡gªa.

Zad. 6.6. Pokaza¢, »e funkcja f(x) = x2 jest jednostajnie ci¡gªa na ]0, 2[.
Pokaza¢, »e funkcja g(x) = 1

x jest jednostajnie ci¡gªa na ]1,∞[.

Zad. 6.7. Pokaza¢, »e funkcje f(x) = x2 oraz g(x) = 1
x nie s¡ jednostajnie

ci¡gªe na ]0,∞[.

Zad. 6.8. Obliczy¢ granice a. limx→1
x4+3x2−4

x+1 , b. limx→−1
x4+3x2−4

x+1 , c.

limx→0

√
1+x+x2−1

x , d. limx→0 xctgx, e. limx→0
3
√
1+x−1
x , f. limx→1

1− 5
√
x

1− 3
√
x
, g.

limx→π
4

cos 2x
sin x−cos x , h. limx→0

√
1−cos x
sin x

Zad. 6.9. Obliczy¢ (je±li istniej¡) granice lewo- i prawostronne a. limx→0± e−
1
x ,

b. limx→1±
x2−x+|x−1|

x−1 , c. limx→1± arctg 1
1−x , d. limx→0±(x sin

1
x − cosx), e.

limx→π
2

sin2 x−cos2 x
|x−π2

1


