Analiza 11, 2023 /2024,

Zadanie 1.
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Zadanie 2.
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Obliczy¢ catki nieoznaczone":
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Zadanie 3.
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Obliczy¢ calki oznaczone?:
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Zadanie 4.

Wyrazi¢ F41(x) przez Fp(x), jesli

(a) Fulw) == [ (#)"da (d) Fu(e) = [aP"e"dz, p € 0,1]
(b) F.(z):= fx(x;iﬁ (wyliczy¢ Fy(x)) (e) [ % (wyprowadzi¢ wzor na Fy,(x))
(c) Fu(z):= [ & peR

Zadanie 5.

Znalez¢ wzor rekurencyjny, wyrazajacy Fyyo(x) przez F,(x), jesli:

(a) Fy(z):= [cos"xdx (c) Fu(x):= f%
(b) Fu(x) = sircli%x (d) F(z):= [z"coszdx
Zadanie 6.

Rozwazajac sumy Riemanna odpowiednio dobranej catki wyliczy¢ granice:

1 s

() limysoond py prge = 1
(b) lmpsoo(sig + 505 +... + 1) =logk dla 2<keN;
(©) limnsoe Sy 2 = b
Zadanie 7. Obliczy¢ pole obszaru ograniczonego tukiem krzywej y = 22 + 22 — 2z, odcinkiem osi Ox oraz
rzednymi w punktach ¢ = =2, = 2. Odp. P = =%
Zadanie 8. Obliczy¢ pole zawarte pomiedzy parabolami y? = x, 2% = 8y.
Zadanie 9. Obliczy¢ pole zawarte pomiedzy liniami y = 23,y = 4x.

Zadanie 10. Obliczy¢ pole wspolnego obszaru ograniczonego krzywymi y = 223, y? = 4x.

Zadanie 11. Obliczy¢ pole ograniczone linia y = z sin4x, odcinkiem osi Ox w przedziale 0 < x < %71’ oraz

rzedng w punkcie z = %7‘(‘.

Zadanie 12. Obliczy¢ pole ograniczone spirala logarytmiczna r = ae*?, gdzie a > 01k > 0, oraz promieniami
wodzacymi o amplitudach 0 i «, gdzie 0 < a < 2.

Zadanie 13.

Zbadacé zbieznosé calek

() f3° Croprimt it do 6 [ 0> -1
(b) fi/* tan () cos’(2)do o5 € Ry ©) 1= ;" 222 dlaa> b
© fo Pt a1 (h) I = f) pipde dlan € Z.
(d) fl amr(cltigf dr, a€R (i) [o° sine=ginhe g,
() Jif log (14522 ) do, Ja] < 1 ) fp° Y g,



Zadanie 14. Zbadac¢ istnienie granicy:

lim T,Y, %
(z,y,z)—>(0,0,0)f( ¥ )

odwzorowania f : R? — R zdefiniowanego wzorem:

3
flx,y,2) = xzﬁlzl% dla $2+y2+227&0
0 dla 2?4y’ +22=0

Zadanie 15. Zbadaé cigglosé odwzorowania f : R? — R, zdefiniowanego wzorem:

o Jla 2244240
f(xay): YaTsy 2 yzyé
0 dla z*+y*=0

Zadanie 16. Znalez¢ granice iterowane i granice podwdjna w punkcie (0,0) oraz zbadaé¢ ciagtosé¢ funkcji:
)2 N3
a){ G0l dla 24 y2#0 b){ G dla g2 #0

1 dla 224+¢y2=0 c dla 22+y2=0




